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EXERCICE 1 


OtV COM/CddiC' dieu fonrctHoru f définies réuh [R -pahs \ 


f /(*)= JJ 3 /X#' 

V(l)=-2 " 


Montrer cjue f &it continue mu x o =1 



correctionI 

<5 1 Suffit de v&wfiet/que : /iac.^(x)=/( 1) 
/(x)= /û*- x -^ x + 3 

x-»l 


JSk. 

X —> 1 


= A 


Uu. 


X-l 

( x -l)( x -3) 


x ~* 1 (X-l) 

= /ùm-(X- 3) 

X —>1 

.-2 

Or f(l)=-a 

*puiS(ju*r : /^ r /(x)=/(l) 

A tors f eét/ continue' etu x ç -=-1 

[EXERCICE 2l 


f e&t continue- en x c 
stis et Maternent 


-Mtu-f(x)=f(x 0 ) 

*->*0 


cki', cw t'&mpCixce-x. 'fxiï' 1 . 

on trouve —ta ■forme' todété-rmÀmeo 

' -Q- *. Dun# Ce- Cxxt -, t/C fouét 
o * 

fouctorUcA, -fer tuuwéhrodéuAs 

et -le dén^mnsn^éteuAs spa\/ 

" 

réduire^ rfcOu (X-l); 


Soit f dieu fonction définie' rjoafu\ 


/(»)= 2X? + ÎX ~ Z i **-2 

3x 2 +4 x-4 

l 


K VétiAmitnei' ^, -le- domaine’ de défùùcUon def. 
2v Montrer cjue f e*t continuer en a o =-2 


Icorrectton 

fïlv Oéùkunkony & 

Xe j^<=>(3x 2 +4 x-4*0 et x*-2 )ou x=-2 

timowe' :3x 2 +4 x-4 
dUchwincuït : A= /S 2 - 4-eue = 64- 
On cu:A>0 

Donc -fer trinomer 3x 2 +4 x-4 
admet deeux l'cuconei' 


/(x). JJ -) ■< >*-* 

3x+4x-4 * 


WJ 

y" / 


^3x 2 +4 x- 4 * 0 x*-2 

on x = -2 


X i = 4 "^ X 2 =-^ 


x -■ 

et 


1_ 

2 - 




la continuité 












































































la continuité 




Von*>, on ctAAfva/\ 

XeQ<i z>(x*-|- et x *-2 etx*-Z) ou 
j- et x*-&joa x=-& 


x =-2 


<^>x*j 


f est continue' en, x Q 
stv et Mulememt ~4y 

dvm~f(x)=f(x 0 ) 

X— 


D’où/: ^=M{|}=]-“i|[ U ]! ;+ ”[ 

(D v ysétoulhow que -f est continue en 
X Auffit de é&uvfie^/ que : !g l é£ z \ /(x) 

\lùu— .f(x)= lùu _ g* 2 + 3 »-a 

*— ê 3 x 2 + 4 x -4 


X 0 =-â 

=/(-£) 


Or /(-g)=-f. 


_ (X+&)(gX-l) 

*-*•-« (x+£)(3X-g) 
= /^_ gx-l 
x-*-2 3X-2 

0 

5 


puisque (jFjzi /(x) = /(-g) 
Alors / est continue en x = -2 


EXERCICE 3 


(touffu on rem-pUtce,xpah,-l 
on trouve da ■forme' mdetirnùméé, 
Danr ce- Can, ils fout? 
fcoctorUcA Jle, numeVuodéuAs 
et de, Jénonù^nutéu/s pa\/ 
(X+£)rf“** réduire 

f?ù X o &0 ert Mme, Juusoi^te, de 

cux + &X+C> alors 

CUA+ £x+c=(x- X 0 ) (eu* - -£-j 


Ç>oit f du fonction définie pats : 
Montrée que, f ed? continue' en, x 0 =1 


tr,^ 3X-5X 2 -X+3 . v _,_i 
1 /( 0 = 


g*&~ 


I CORRECTION 

Lùu—-f(x\ = liuA— 3 X-5X-X+3 
X-*l v ' X-*-l 


gX-5X+3 


Fcudoriionr 3X-5X 2 -X+3^?aV (X-l) 
cLut^ ctv&cehonr' 

Je, poiÿtwme Q(x) g zW ^ 

3X - 5X 2 - X + 3 = (X -1) Q (X) 


Remarque 


Voter potuireg, voir c&Pte- 
méthode- -^uàr youtude. 


il fout? fcuctorUcA, de, 

hnnmefuoctéuAs et de, dénonùstn- 
-cMuAs pafv (x-l), réduire 

pahs X-l)# 

2 our faotorim, de* 
potifpnomer de degré 
sfcpUiieuV ou égal à, 3 , 

Je, préfeAe, de, tolleau, 
J’HorneV 


E 
































































la continuité 







































































la continuité 




(^«Détdiunkony jÇ. 

U»-/»»»<* 

•£(x) = /(x)jX>2 

On/ cllvkx/ Jonc : 2^-=2^u 2)^u {g} 

Ç)onc- y i£ -faut d&t&iMiineh/ 2^- et 2)^ 


£cù, / e&fc Jd-flme- f>a\s 
Jean -focvucCeér et ~t ’inttage 

Je' 2 . 

2 e&b Jonc ■forcement' 


Xe2) 


'A 


x 2 -X-Z*o et X<Z 


lTtppahJietvt' ci ty; 


On/ cotuïd&ie, Je ~thÀAWMe:x 2 -X-& 
Son/ disctivntÀnaMjb : A= B 2 - 4-eue - 9 
Donc ie ihÀnome: x 2 ~x~Z /possède 
Jeux Jiuciney Jatmetê^: 
x 1 = 2 ^ x 2 =-1 
2)<?/zc, ou aaMv : 


/,(*)->.*<2. 


x 2 - x-Z 


A 


A 


L 


X6 D 


A 


x^t-f ^ x^â^x<2 


x 2 -X-Z*o et/ x <2 

x^2 x<2 

x<2 


xcQ-co i-f[u]-fî+a>Q n (]-co iâ[u ]â;+<»QnQ-a>îâQ 

<=> x e]-co i-f[u]-f ;e[ 

<=> x c]-co ;-f[u]-f ;g[ 


CDonc : 





Xc2), 


A 


x 2 +5^o ^ x+Ô^o etJx+Z-Z ±.0 et x>Z 
X 2 ^- 5 X^ — Z J/ -yfx+Z ^ X^ £ 

xefR/ etx^-Z J>x+Z-t^ &t'X'>Z 
x>-2 J> x*ZJ>x>Z 
x>Z 


^ 


toutou* 


1rs s/rctie/. 


(Donc : 


2) / = ]2>+<»[ 


#x) = &Ldî- l-,z>Z 
V''jfxü-z ^r 


2L 

xC?>o fx+£>o -,dxlZ-Z*o-, x>Z 


J 


Et: 2) / =2) /i U2) / u{â} 

=]-<» ;-l[u]-li2[u]a;+a>[u{2} 

©où: 


î^=]-°0 5 -l[u]-l ;+oo[ 


© v JJLcv continuité Je f x o = S 
8 continuité Je f e*t/% o = Z cl gauche 
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't&wfionu au: /ù*<_ /(x) = /(2) 
*<a 

wrjfeâ- ■?(*■)=£. 

X< * .A. (x-2)(3* + 2) 


3x 2 -4x,-4 


■f edt/ conJuuue- e*u- X° ou goundie- 
Àt üt'smuC&Hieivù'sàùi _Mn~-f(x)=-f(x 0 ) 


x 2 -x_2 


•><<*. 


x -*“ £ “ (x-2)(x+l) 
3x + 2 


X —2" x+1 

_ 8 
"3 

®» » /(x) =/(2) 


X —► £ 

x <2 

£)cvzc / est continue en 
X/ = & eu gauche 


(tcù, séu on rentjoCixc* X, 
on trouve _JUi -forme/ ittJéti-rnimû 

Dutvir Ce- CXX4- ùO fouUt- 
fcoctoriuA, Jks nude^cUt&uAs 

&ts Jte Jé^nùsncùtéufr sfxtfv 

(x~£), féJtùre -pct/u(%-£) 


tZZa continuité Je f efr% = 2 eu Jroute 

o 

VûiÂ/fioné' Ai/ : tùu- /(x) =/(2) 

a/x 2 +5 -3 


x- 

X>2 


f^lùu— /(x) =/jj 


f eit/ cofrtûruvLC' e*u- x ou J routé/ 

O 

sfr cJ/séMuCciHdut s4u i diHn- /(x) = /(x 0 ) 


A—>X. 




X £ 
X>£ 


â+ Jx+2-2. 
yr . (s/x 2 +5 -3)(s/x 2 +5 + 3)(>/x+2 +2) 
'"*** (^-&)(^ï*2)(^ Ü5 + 3) 

_ /■•... (Jx}+5 -3 2 )(Vx+2 +2) 


'x-»-S + 


(Vx+2" 2 -2 2 )(Vx 2 +5 +3) 


= lù 


lUA- 


Xj 2 +5-9 (a/x+2+2) 


*-*2 + X+2-4 (v/x 2 +5 + 3) 

_/i.. X 2 -4 „ (V*+2 +2) 


x-»2 + X-2 (Vx 2 +5+3) 

_/,-... (X-2)(Xt2)„ (Vx+2~+2) 


X-*2* 

.4 


x - 2 ■' (Æ î 7? + 3) 

(7x72+2) 


Doua ce- Ouï; sdts fcuuts ÿoenAéfu 
ou tmvOUjoUeb Jk nxAAnéxcùtéuA/ 
-pah/s 40 fr conjugue Vx 2 +5 + 3) 
^ HnuCùjoU&i, jdJétonuucûtu 
joa/uséottr conjugué- Vx+& +&) 
(Boux ~ÙU#u dieu roucunej, j^uti 
O ru fcucJori4&' joaSu (X-&) 


I ‘* 8 * ( * +2)X (Vx 2 + 5 +3) 

= 4x-2- 
_8 6 
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la continuité 

































































la continuité 




C*>vu>biAi<)yîs\ 


On, a : /ùu- /(*)=/^ 3 - /(x) =f (2) 
x>a 


X-*-£ 

X>â 


5^ -Ithu- /(X) = Aûu- /(x)=/( x 0 ) 
X->X 0 

X<*. *>*,, 

Alors / continue' ert/ k> 


Donc : / eszf continue en x o = £ 
fïL éAZcu continuité de -f /iuA/Q 


\ <£^ 3 / continuité de -f juA/Q 


fl 


%i/, ùC ^éu/f-fi/i/ d ’ctppCcyuev 
JU* ^ropri&tei' c/e- Ccu cvndlnuvtéi 
d’ucne- fonAvon/yU^/Mm- inteM/aACes 


On a:-f: X»—> 3x~4x 4 continue sur Us JewK, intervalle* 

X 2 -X-& 

]-<» >-l[<?£]-l;&[ Cow-^tS Ja JiejtxuÂon/ dune évadions hcdioundle 

^ <5^0/ continuité de /^jt*v -i ùvfoiAfalU ] Z > +00 [ 

On a : Xi—> X 2 +5 est Continue yét tV ] & >+oo[ Comme étant poCynowe 


3 ù M, etfcu( 4 t& 'foHsCifooH/ 
Oonltuncu> ^éuAs~H/’imt&rvcA/lA I 

6^ (\/Xel);^i(x)>0 
ACorS : x_>V-^(x) 

C&yvtwM& *sMlV I 


<5£: Vxe]a j+oo[j x 2 +5>0 
£><?/ZC : X»—> >/x 2 +5 est continue yéuX/ ] £ j+oo[ 

££-: Xi—> -3 continue ,/ktV ]£>+<»[ 

: X'—> a/x 2 +5 -3 est continueyéuÀ/ ]£;+<»[ 

£)# -^2/ WW Ananieie , nsoniXe que : Xi—> + 2-2 est Continue 

J+co[ 

££-puisque : Vxe]£ ;+<»[; Vx+2-2 * o 
74lors: / : 

ÆT -2 
est continue sur ] & ;+co[ 


Dû Mr et/ V'^sont dewtbnotPbnr 
Contvmwfr’sfoOv-Js ' wtiSitfaCù' I 
(\/Xel); V(x)*0 
Ators Jlas fonction x •—> 
coiitinue'sScOi/ 1. 


V(x) 


C&noCudtions 

^ hhmmbibhhbp ' 

cv / continue' ^u\/ |2| 

01/ ^aiScjue / continue' en- x 0 =2 
Alors f eé4/ tontinue'sâuxr Q 


EXERCICE 5 




> càV 




F 


C5VO-V 


Zcï\ârS 


















































CoHtlc/èù'e'-Beu iohucsUons / c/efùnieu^uUu IR ^aAu : 




| fi&. Cos&U Ta ,., <0 

f(0)«* * 


/ v D &té\sMÙriefu _JW v-cUeutâ des eu eAs & .pour jt/e -f ^fovts 

continues etts X o =0 

2*s@h, stujojoose cju& ou^B-L 

&tk^dieA/-AllZ' ConAisTtsuCste^ c/&- ~f ^£uAs- JR. 


CORRECTION 




lùu- /(x) = A**— ^ '1+Sid(x)-1 

x_*cT+ r Wx-*0 + X 2 


53^ rej*/fyCctsc&- x ^ar o , 


ons "trouve. Cas -ForAie "CL* 

o 


jj'" (jl+$ùu(x) -fj (yj1+sd(x) -/) 

X 2 (J/f+Sm?(x)+f) 


"x-*o + ~ 


_ /■•... fc»'w -f 2 

* -»0* x 2 + <) 

Usid(z)-1 


SL &{/■ AAts l'cooùne- oaAXeés 

r\ * 


j. 


X-*-0+ 2 


X 2 (j/f+£i* 2 (x)+f) 
W(x) M f 


<?/z- ^>ott4e- ou MtuCfcpCù sV 
f'at' ~J!&- conjugué. 


m è» 


(jl+SCnïfà+i) 
h... (SùKDt _f_ 

'^°; 11 j (ïïïi^m 

= /x — 


RmcOuejuon# Biens cjue, (Ji+W(t) +l) 

#£ *poSe courouAu sjzroBCowe, 

(^W^2) 


1 


1^ 


// X 1. Æ«_ ft*(X)-< 
x-*o~'W “x-*o x 


/. I-Cos(Xj) v 
= 41^— - ^ ^ ■ • x + 

X 0 X • X 




=z A 

X —►O 


f-Cos(X) 


X- 


• X + ^ 


A^ . Jû'V** _i 

x ->0 o^x 




/-ttos(a-A) _ 7 

(a*) 2 2 


=-— xO 


£4> OW a/ ■. -f(0)=b 
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la continuité 

















































































la continuité 




Donc T est continue ew x o =0 si et Atulewent au f(x)=li^-_-f(x) = /(O) 


0o ù: 


a = b -i 


© « continuité de f Auh R/ 

\ Dur C'intërvœ(le']0\+co[ 

On a : x»—> f + Sm^x) est continue Sur C'ùtte\mit[e ] 0 j+œ [ 
et VXe]Oj+co[ i 1+Sw(x)^0 

(Donc: X t—> Jï+süï^) est Continue Sur finùwalle]0',+oo[ 
X>-> Jï+süïôô-l est continue Sur é'intewülle]0y+a>[ 
ôt ^>o\sc^u6 j X '—^ X est Continue Sur 

éütÙwcMe ] 0 i+oo [ 

VX € J 0 j+oo £ j X ^0 

74lors : / : Xi-> ^f+W(x)-f ^ continue 

X 2 

Ô6-A i + CO 

A Dur C'udérvœC[e\-°° ;o[ 

On a: Xi—>Cos(x) est continue Sur éinÙurcUle]-co é ,o[ 
ê£ : X i—>-? est continue Sur é'ùtùwade ] -«>î0[ 

£>0/ZC: X|— >Cos(x) -1 est Continue Sur éinùwcille]-oo' f 0[ 
ôtjïuùsyue: Xi—>x est continue Sur é'inùwalte]- °°> 0 [ 
tt ?Xê|-o3;0[, X^ 0 
74 lors : x i_=► eszf" continue 


5ù ut eftume -foMÿUciv 

Consfontu- ^é< 4 V JQ/ ’tsvvt&r vcvCCe' I 

&t (VXel);^(x )>0 
ACorS: Ah>V^(x) 
contmu^ siuv I 


Di/Ms efo V'sâortt deuxibnôtïbnt' 
Contwnieà'sfaih' -J/ ' ùdêAnrceCCe' I 
curec- (VXel)jV(x )^0 
Àtors -êcts -fonction x •—> -rrr^r 
eét coii&nue'séMhs I. 


Sur CùttcwcMe ]- «> >o[ 

<5£ : x i_> -/ est Continue 

Sur Cùtt&walle j 

©ow : Xi—>Cos(x) -f est continue 
Sur 0[ 

tt puisque : X i—> x est continue Sur C'ùtteàAraUe\- *>-,()[ 
ât ï\/Xsj-oojû[» X^O 

7^lors: Xi—» Cos(X)-1 continue Sur l'inùwalle]-co',0[ 

Donc : / :X i—> Cos(x)-1 + 1 est continue Sur é'inÙwci(le\-co',Q\ 

X & 


V(x) 
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E.t comme / est continue en x, o =0 
7 U ors -f est continue Sur fit 


EXERCICE 7 



Z3ow 7 — fon^yfcons detcm&^âuAs 

IR pcOx\ 

MontreAx cjue -f conté^ue*- 

etu- x Q - 0 

’/(!)= XCos^i) ; x <0 

/(x)- + . x>0 

|/( 0)=0 


^ CatcutonV /(x) 
jfeô--/(*) =/^.XCos(i) 
1^ e méthode. 


I correction! 


Ç>ù ovts rejttpCcvce', on* trouve* 

|| || / 

O.Cos(œ) Maèi' Cos(co) n*’existes pc/s. 
Vcmw co~ Oct^s ùt -fcvut petusefo. 
^ttttiuedCcedjèsfffefrù’^/Ou-t 'enrccidi'e'ffl&ttt. 


QtV AQÀt Cjue. : Vxej.ajjofijcos^l^l 


N te/fl)-, -1<^Co£t< 1 

Donc: Vx € l_^ob l x l IMiK l x l i- \ -- 

J ,u l’ 1 1 I \X/| x i 1 ||x| >c! ou encore 

Donc: Mxe]-c»-,o[-, |xCos(I.)|^ |x| 


Donc: Vxe] — CO y 0[ ; |x Cosf^j -0 | ^ |x 

St puisque : | x|=0 

^Ioi-s ! /^3-.xcos(1.) = 0 
et par yiuii& : - 0 


(yt €lR^-,\Cost^. ! 


Si, Vxe ; 

I/(*)--£ 


X 0 _ £ ; X„+ i. [ <Mte*o £>0 


<fu(x) et* JUttu* hs(x)=0 
X—>X 0 

A(sOFS 

X—>X 0 


2 *”WW* 

Oh/ y>aii cjue ■. Vx« ]-<» ; 0 [ î -1 < C<pæ ^ 

0/a Vca Mruttiptieà' pa\/ x. cvveo x <o 

£>0/ZC: Vxe]-a>;0[> X<xCos(JLj^-X 


(9^ : X = - X = 0 

X-*0 X—►O 


ÆonC: /i^_ xCosf^-) = 0 

X—►O \X/ 

£f par puits : /*^/(x)=0 


Sâ CA 

<6 et op.o 

A Lors 

OsO^ Le 


Sà CA 

^b et c^o 

A Lors 

Ctr&è Le 



Sâ \/X€ ]X 0 _£; X 0 +£ [ cu*JO «£->0 

gw</w</^w 

e?t -t/nu* h* ( x ) = ê(x) = ~~t / ’ 
X-=>X C X->*o 

ACors -Mui--f(x)=-t 

X—>x^ 
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la continuité 














































































la continuité 




f*T Calculons /(x) 

^ i-X+*Mà-CosV) 

X—►0 +# '' r y 


X— ►0 + X 

-lùu— iz^îkù. x i •***<*) 

X— ►0 + x XX 

r UÇosQQ | AW 
X-»0 + X 2 X 

= 0 x-|--M 

Kf 

= 0 


remplace, a o , 
o/^ 'Oa^iÂouMe/u -£cis -forMe-' <L" . 

{ 1 -Cos(x )->0 

Sin(x)->Q 

x^O 

Donc, Qcis ^aeVcts fffi&urK de- 

-JU& réparez#. 


On a Jonc : -feô--/(x) =/^+ /(X)=/(O) 
©où: / est continue en x = 0 


- ^(^ = f 
x->o a^x 


EXERCICE 8 



Co/IaaaÀM/ -Jleà' -JUinCtey ^aiveuftei'. 

[Ï1 x^Iôô (Â]v lù* — y/x/LÏ - 

X-»+» x -4+0° 

[ 3 ] y/t<a_-s/x ~ f -X [ 4 1 y lùu — -v/4x 2 -X- f ■ 


x-»+® 


Sx 

-2x+f 


ICORRECTIONl 

[!]/«*— Vx- / -Sx = /*<— Atffi.JCi _2x 

1 — 1 x-»+® x-»+® \> \ x 2 / 


=/^ | * | V ? -F- êx 

s lùu - 

£->+<» 

= -a> 


HV^- 2 ) 


trouve. Ccr -forme 

indéfesisPKfrteê' +co+(-oo) 

VxÜ-2X« -; 

uiè^ué VX 2 ^ &x 
ooforjs, ~ùé ^ùtffvf 

c/e fct<ÿûbri<s&\c. 


= -00 




































































x-h-» 


x ~ >+09 Vxü+x 
2 


_/,„ Æû-a 2 
n/xU + X 
=&». * 2 -'-* 2 


*->♦” ÆU*ï 

s lit*— -1 


*-*’* ÆT,* 

=o 


o/z- rem^Cccce-, on^ 
trouve Ccr -for/*re 
indéte/iotcf/tef' +co+(-oO) 

Æï-x <—-• 

^uiôcjuêf Jÿ} 
yfCo/e c/cotrâ' cc- oad', 
dt fccart- /ta^sCt^CieA/ 
conjugué'. 


*"~ _ 2 *-* + “ 

= /*,_ V<x-x-f -ffx) 2 1 , 

*-* + " V4x-x-l +Sx 


_ 4x*-x-)-4x 2 .< 

x -* + " V4x-x-f *2x 

= /i- 


X-»+oo 


= /i« 

X->+oo 


>/ x2 (^"fr"x T ) + âX ^ 

-X-1 


= /i 

X —»+oo 


+gx 

-x-f 


+f 

P 

+f 


St oyu reut^oécuce, o/u- trou ve 
Ccr -forme indéteAotcfneë' +oo +(-00) 
&tr^>uiSft& y[ïtf=to 
s^rCors c/cutpâ' ce^ occd', ^dt fccart- 

de- cor^ugue^. 


- liu 
X—»+oo 


*>/ 4 "T"x î +êx 

4'4) +f 


R&MaA^<juer cjùè^f /te ^>ose auccttu 

jorotfo/rfe , C'est ^oour CoCou, -fê 
fcudc -dccicsse^ — toi*//. 


— Lu 

X-»+oo 


*W 4 '4"4 +a ) 

*i 


-'4 


Sz> reu/^Cccce-, oyu vco 'trouveAs- 


-JLcu- forme indéteAo+tfnef J®. 

oo 


Dcvnd co Cad, e/t dtco ^Uopafrt 
cfus ~tôw^3S foutt/Lr f ■zuc'toriteA/ 


=--!+< 


ffï* 2 


_3 

4 


EXERCICE 9 




k^sû 




. — -"t — ^ 




CasCccvCeAr jleodùmdëé' rcuvtey, 


0-fc^-X (X]v/î4« — yjdX. 3 ~X-1 -fvX- f _Vx — ^ _\/X_f 

x 4+ ® X->+® X-4+® 




sf A 

— • v-* 
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ta continuité 










































































la continuité 




ICORRECTIONll 


(]]„ UJŒïï-z 


£->+<» 


(ÿiM-x)(ÿxMV»VxM4» 2 ) (*'-&)(<*+*&+ & )ma,-6 


X-H-00 ^XÜ 2 + xV^T+X : 


s /ü 


\JX/*-1 -£ 3 


’â-H-oo */x 5 -f + X +X 2 

= /àr x3 - f - x3 


X-H-oo */ x 3 -f + X ^/X 3 -f +X 2 
= /i*_=1_ 

X-H-oo */ X 3 -f + X >/X 3 -f +X 2 

®v /**_^<?X 3 -£-f-2X-f 


o/^ rem^/Ccoce^, oho trou ve 
Ccr -forme indéte/omfmef- +co+(-oo) 
6^ ^>uiscjtt& ÿx 5 ’ = x 
sfCors dcotpfr' c&- octd', ^cC f court- 

mcofrtôpCteA/^>aA/ -£e^ conjugue'. 


£-++oo 


= lu 


lut- 


(te 3 -x-0 3 -(^x) 3 




= h 


lUL- 


(^Jôtf-û-l) 2 +(tXÏj8X, 3 -%-1 +( 2 x ) 2 

0X 3 -X-f-<?X 3 


-f 


*-++00 


-f 


(^£ 3 ( <9 - p -^ 3 ) )+^ x ^x 3 - X - 1+U 2 


= h 


Uu- 


-X-f 


£-++00 


-f 


-lù 


Uu- 


£-++00 


*’$-&-■&) +<x 2 

4 ' 4 ) , 


St remÿcCcoce', otu 
trouve Cor forme 
itufétesumfneë' +co +(-00) 
6^ ^>uiscju& - &x 

sftors dco/ofr- ce- ocot', 
-fit f court- mooCto^cCie\/ 

^>aàs -£&■ conjugue'. 


K£)(oW+£ 2 )=^ 3 -É 31 

_£&■ c/eH&mfrucistfctAs 
1*0/ tendre s/eA# +00 


x H(‘ ? -p-»’) 2+eïw ^- 1+< * ! ) 


= lu 


Uuu 


- U 

x 


£-++00 

=-f 


-f 


x y/(?~ÏHcs) + ^ <9x3 - x - f + * x 

\J]dùu — a/ X — / —\/X—f 


£-++00 

= /i 

£-++00 


HHhfFf) 

=/^ x ‘('/ 77 f- xH ^-ï) 


Se> <P/^ remfoCcoce', Ohrtürouve Cou form&- 
IrHsd*eitkAmuùtee^ +co+(-co) 

&kfuiscjue, Vx"*^x 

/f^Of^S, OH/ Ccudfcoi't&Z' /J30ÜI/ X 7 

dond/Jd -^jcluA / grand/puisGa^ce- 

ïbi&nc s&uh.a £& gagnrcutd/ ci edi/ Vx" 

CT/t(/ VOléùn<og&' d& +co 


1 14 













































































-às^Fî-Vî-W) 


£=° 


=+a? 


EXERCICE 10 


f» 


rt 


tüÎ ~ t v r » 

Jt t. 




CaJl^uJ!^ -JUfr 'àwv&wte# 

CDv/&^-,/X-ÿX-</x ®-&«--^1=1=1 Ü]v iiu—JE^L±l 

*->♦«. X -v/jtZT-ï *" \K-f 


«C 


E «lliu— ylz-ifK-i/K 


CORRECTIÔnI 


X->+œ 


/• 111 
= /&«_- X 2 -X 3 _X 4 


X-++œ 


/ . JL,. Il 1 1 V 
=££-«,* 2 ('-* 3 2 -* 7 ' 7 ) 

= /ibb* 7 ( f -® 7 -*' 7 ) 

=lîiu— Jx(i _1_L "I 

X^+OO^V 6/ÿ 4 ft) 


Qcis, kim, ^âiiAe J c/e&fc X cjui VasgoogneAs 
Oonso, xi/ Müspfib d& ioucboflMA/ -^ahr x 2 


\/X = X 2 >/x=x 3 >/x = X 4 


= + 03 

X ^*"ÆI7-/ 


r k r/i 
a-+c^ = a- (l 


K-K 

+o^ 


r / r-K, 1 \ 
= au [au +lj 


- lu 


fiH)- 1 


X->+oo 


fifryi 


X—>+£» 


ZZ litU- 


ÆVHH 

V»(V , "é'-^) 




S<!/ OW'' rem^lsOsces, ohs v-cu ~fcrouveAs 
MwiA's ucù, ub y, a- mau cowbab auûtxes 

yfxeb V» 

p^Ons- -fcvdtbrUes JU- fuu^e/ucxt&aAs jiah, ÿx 

&ts -Me <JedîxywixscùtéuAs \/x 


X—>+œ 


H/nF-fc) 

-/■•,.. *’ (^'w) 

**FÏ-i) 


SzS' gougnsasnsts £>i&ru ed? \/x 


X-»+co 


ls4l&v* 




<iV 


_=ü>\4\ ^1A\~SÎ 
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la continuité 


























































































la continuité 




= lù 


ÿ 7 IX._L 

V » 3/x 


liu- 


x"W 


=/; 






X->+œ ± 

= 0 

® - f 

= /,,.. X 7 -3X T tX^ 
x ^ +œ X?_f 

= /^ÆiMM. 3 

X->+œ / i\4 , 

(x«j - f 

P(?50^ : Z/=xà 





<£>L% 

>>» -y^3l) t <. 


JZcû; on- p&ust? i-ots&fcbri^esi/ 

—-^ 2 " iaaatM QA/Qst&iAA/' -^)cOv yfx' 

-JU cJ&rt^witpwtéuA/ sfDCiAs ][$ 


Olls èi&K 

méÊflode OÙ - CO/frifo^l 


St: x—>+® 
^Ioks:^—>+« 



R cwrgeAs-JU& iwto£>rê#sâUMAcvnfo' c/cut& ordre. orolé^cmd^ 

'\IÏÎ;V 8 ;\l 5 ;ylï;V 6 


CORRECTION 


[]6 
































































Qu cv : '\[ïï =13 12 j yfg - ^"6 j \[5 = ; -\/ 3 ” =3 2 ét y[6 = 6 4 

(fleMOMjuow que Je d&wMÔmdeiûu commua enfà& 

JL . X; JL;JLe^i_ es^i&) 

U ’ 6 ’ 3 ’ 2 4 / 

0« : ((l3) è ) f =13 ; ((<s)i)' = S 2 = a ; (( 5 )i) u = 5 4 = ^5 ; 

((3)i) U =3 6 =?a9ee (Je )*)'-**.816 
&a: 13<C<K2i6<6£5<?a9 

Donc : 



, m<V8<y§ < \is < ff 


(EXERCICE 12 

SiAu-jJ CuficA/ - Js e-Xj2r&ééi<>ns 

4 _ Wf.\/5.\/32 

~ WVM 

ICORRECTIONl 



A Wf.t/g.Vïâ 


VZ.MP.W 

\œ:w 


a _L A 3 5 


a*.fc& 


« 1^.3 4.1-X-5. 
= &*" +T+3 8 12 

.49 

= £ 24 

=w 


EXERCICE 13 


O />0 


I, «f 


VôT-c^ V^ 2 

/ r\r' 
(aJ) = <* 


K y* 

OU -OU = cu 


y + y\ /_yV' Jt-r* 


Y 

OU 


OU 


Y' 


■=CU 


Y-Y’ 


J^=ar K 


OU 


CfO/CouÂ&X' -JUk+ti/te* ^àUÀV'Cwt&ér 


m /■•,., ^»Tr-a [| \ii^_ VjgüïLa 

*-^ iV 5 * ÏT .£ *-»- 2 *+2 


nu 


£04. 


5 n/X-^ 


X-»a yf&-\[a/ 


ICORRECTIONl 
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la continuité 




























































































la continuité 



\t\L- 

y/jX + 1 -Si 

_ ft 5x + 3 -£)((fox+3) 2 +£ fox+3+£ 2 )(>/3x +f+£) 
x-* 1 (VIxTf -&)(>/Jtt+&)((yix73) 2 +& x/JxTJ+â 2 ) 

_ ^_ (ftix+3)-£ 3 )(>/3x + f+£) _ 

x - >1 ((V3 x77) 2 - ^ 2 )((^7I ) 2 + 2 ^71+ 4 ) 

_ /j^_ (5x+3-g)(>/iX +/ + &) _ 

x-*i (3x + 1-4)((^7I) 2 + £^3 + 4) 

_/j^ _ (ix-5)(VJx +f+£) _ (cu-£ )(a? + cef>+£ 2 )=ce- f> 3 

~*->l (3x_ 3 )((^3) 2 + â^I + 4) 

= 7T.+&) 

^l3(x-f)((p^3) 2 + a^3 + 4) 

= /^_ s(vjx»i»&) _ 

x -* f 3((^/Ji73) 2 +â^x73+4) 

_ 5x 4 
3xf2 
_ 5. 

~5> 


QéW -forme- 

wu/éfortnùte'u M o_" 
o 

e/b' ^OsCls t / CUOÙi / U&' 

CupaAsb du 

ternes s on - speti^e- ou 
M^CtûjoCiCh/ ^dcOu 

-Xe conjugué. 


sâ-i 


\/2x 2 +x+£-£ 

x+2 




= /z 


zm — 
X—>-2 



X—>-2 


(V 2x 2 +x+&) -2 3 

(* + 2)(| 

^2x 2 +x+â) I +S \/2x 2 +x+2 +2 2 ) 
2x 2 +x+£-£ 

(x+2)(( 

>/ 2x 2 +x+2) +2\/2x 2 +x+2 + 4 ) 
2x 2 +x-6 

(*♦*)(( 

^2x 2 +x+2 ) +2\/2x 2 +x+2 + 4 ) 
(x+2)(2x-3) 


( x '+2)((>/ 2x 2 +x+2 ) 2 +2\/2x 2 +x+2 + 4 ) 


_ ( 2 «- 3 ) _ 

X_ p‘ 2 (V2x 2 +x+2 ) 2 +2^2 x 2 +x+2 +4 

= ~lz 


o&cï -forme- 

in*Jê%ermùïie\s 'SL" 

o 

e/> /leu roucime 

^CtÇjOCl/uts <JlA/ 

~tefHjo£sOn. ^penee- ou\ 
m^OtûjoCuà/ ^dcOu 

-Xe conjugué'. 

3 /-3 

a-.6=_ <2±é__ 

2 _ r ri 


Os+aé+B* 











































































GlU; 


Lut- 




X—>U 

K ~* a i&-&){&+Jâ)(llïï i +yx!lâ;+!lâ; 2 ) 


- /•-.. ( K-ajUx*!») 




(DfU HUHsOtùpiC' 

ruuw éhsCvt&uAs jacths^àOK 
con^u^u& est/ _Jlg, 

d&HÆhnisn^xst&uAs ^>crr ^40 tu 

Con^togu&. 


*-**■ (x-^^+Vxifc+vô;*) 

- /;.. (Jx+Jâ) 


(cv_/S ){cS+ci-b+S 1 )=S--fS 


x 7 >a (ÿ*V>/xï®+ï* 2 ) 

&Jcî/ 


2 /-2 


(a^_£ )(cfr+£ )=<^_£ 


3/^-2 


311* 


EXERCICE 14 


3 Vx 3 =x 


Vx =x 


Oct/CcoisC&\s sêêd'-Jlvntv'teâ' s^uwotfrtèé' . 


[Tl yiutaax -jU'éüpx [ 3 ]/,;.. V5 2 .ftVx+f 

x-> 0 x x-*l ( 4 /x-f ) 2 


Il CORRECTION II 


R] //,„ W+tcMX -V 1+**Ù*X 

X—>0 x 


= />*" ^ »fo**X -f + f -yjl+'tW'X 


x—> o x 


= />"* yj±tcmx-1 l.yjl+^üz-x 
x—>o x x 

Ca/tcolonÿ lùu \1 ±Ç#ÿx zl 

X—>0 X 


0* 


yfï+ïâàn-+l 


** \&suüS-»i 

DoHC- ^ U_sls ~fcLi//ts y &otl4Xfct'i4'& 


a^ouSÙè\/ 1 &t/ sdépctteAs -êép 


lùu ^Utanx-Î 

X —>0 x 

^ (\/ 1 + -l)(^j1 +t<*nxf+ 1lfï+ taux + f 2 J 

Xt(^\j1+ta'tix) + f IfT+tânx + / 2 ) 


x —>0 


=/*<_ 
X—> O 


(ipr+tcwïx )-i 


Dowrt ce- cet 

i/0 "fcu/sts 
MrurC'iïi^Ci&’u -fSaA^ 

CO/yMsgtté- 


= liu 

x —>0 


x|(\/f+ t&nx) +ÿf + W + f 2 ) 

1+t<*nx-1 


(cts-B )(d/+£^6+6 2 ) = c^.6 i 


%(fiJT+tânx) +\JT+tcmx + f 2 j 


0/=\ll+tarzX 

6=1 
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la continuité 



























































































la continuité 




Jù 


Uu _ 


ton*. 


X^yJT+frcinx) +l[T+tclnx +f 2 j 


= /; 
x-> 

=u± 

-l 3 

"3 


tfrnx 

X 


([\11 + tanx) +\[T+tclnx +f 2 ) 


ùdcJoW lùu-îÆ^. 

x—> o ® 

li UJ i.4u^x 

X—>0 X 

(f-VU^wx)(fWU^) 

X_> 0 X,(Uylû^üix 

, ,2 / rr- t-\2 


Dom 4 ce- occé', 

vél ’fcMAst' 

ÿiczk' 

-He- cof^usgué' 


2 r 2 


iiJüu . , 

X—>o 

x(l+>/f+^x) 


f.(f+^wx) 

X—>o 

X(f + \/f 

:/jÙt<_ 

-ySVŸUX 


(&.£> )(a,+£ )=&,.£ 

Ol/-\ 

£ =yjl+sin% 


x_>0 x(f+V7^iwx) 

— liai _ sâVŸl'X f 

X-^O X (1+ylü^PtTx) 

=- 1 x ± 

- ±& 


x-><? <^x 


00/ZC: W+tânx-ylU'*ù*x _]__ \_ _ 

X—> o X 3 £ " 


j_ 

6 


i y* _ 


ï-» 1 (V»-/) 2 

= (W-0 


<V— &£+& &{cis—Ef) 


x-» 1 (“V»-/) 2 

= /«^ /M^A 1 

x-»i \Vx-1) 

_l ùu _ l(Vx-l)(îlx 1 *Vx+l)(U+1)(Vx 1 +1) 

*-& \(^-1)(ilx*1)(Üx\1)(Vx\Vx*l)) (a-.è)(a?+a6 + £ 2 )=cj.6 3 

= /lu^ 

X->1 


Domü c& go*, 
i/i ’fcvusl' 
MWstrCiupCi&i' ÿictAs- 

-Xe- cotffUsgué- 


- lùu- 

X->1 
_ 16 
“ 9 




\ (x-))G/xVVx + f) ) 

o£- ^ 4 =( (Xr-ë") ( 0(s+É> 2 ) 

l(u+i)(u\i)Y 

=(jXr-£ )(<Xr+£ )(é*2+£ 2 ) 

\ (Vx'+Vx+I) 1 
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EXERCICE 15 


a c/&cux reéCy ou &té b téC# cju&\ 

/ k 3 -3x- 18 =(x-3)(d+cux+£) 

© V Onr fos& + ifçI^Ts 


cu„ sJévisfLeA' Qtuy ’t eàJéMrfie- ^éoCutuoru de- ~Jl ’ejucvtùoiux 

■>&C (p'+k) =Cl 3 +3Ct 2 b+3Ct t> 2 +b 3 


'V Mtyrtsi wv Cjnes 

/ x 3 -3x-18 =0 


'(VjDJOt 


- &+3ab(ct+b) + b 3 

b», £au déduire. <jts& i/-3 


IfçQRRECTIONl 

[ \ \ *&éÙAupiAWii4 / eu erfs b 

x 3 -3x -18 =Çx-3)Çx 2 +c*' A+b) 


= ^< 3 +eud+bi<-3d-5eu / K^3b 


/* 3 +0'* 2 — 3/<—1 8 =X 3 +Çcu-3')/ <2 +(b—3<d) i K—b 


_ [ou-3 -0 [eu-3 

PcCv idewldficafooh/ ; on/ oaaKw : \ b-3 eu- -3 d=±> < 

1 - 3 * =-18 ^ 


0 où: 


X-3 X-i# = (X'-3)(X 2 +5X+6) 


PHa/ Qj éÛéhÂAiottt/ cjut *b est AJH£/iol<jùt/ioH/d& Jl'dcjuaJ/ioïv: x 3 -3s<-18 = 0. 

$ riu-ffvt Je v&wfieb cjue:t^ 3 -3^-l8 =0. 

^ ' [ou+bŸ=oJ+^cub(oir+S) + b i | 

t*=(][9Üid5 + 

— y}~9dÏJ5 + yj~9—^J^ + 3 \/ yl~9— 1ŸJ5 ( yl~9d^d ^+ yj~9—bJ^ j 

= 9+(>y[ï+ 9-^yJT + 3^(p^dTj(97Ü^j ** 


= iÔ + 3 </P 2 -(4>/3) 2 x £ 
i?=\8+3i/ 

Donc : 2 / 3 - 32/- f£ =18+3i/-3i/-\8 =0 


9 2 -(tJs) 2 =l 


£i par /âuite ; •£ ^ ^oLûtvoii/ Je J ’dcjucûUoyu: x 3 - 3* _ \ 8 - 0 
< î)éJuÀ&orti / que : 2/=3 
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la continuité 














































la continuité 




IPouSi ceda/ 1 \yl -faut Jiésoudm -&'équcvtioM/ : d-3r-18=0 

d-3*-18= 0 <é=>(x-3)(x 2 +3x+6)=0 

X- 3=0 oü X 2 +3x + 6=0 
X= 3 oox 2 +3x+6=0 
Considèhoni' Jl'équation/ :X 2 +3x+6= 0 

diswmMmt eslx A=B 2 - 4-cuc - 3 - 4- 1-6 = -15 
Puisque ; A<o 

T^Iops éxjua/tion/ : X 2 +3X+6=0 n/'adw&t cu-vcivw& yAoCufaion/ 

Donc : A-3X-18 =0 <^> X= 3 

Cest-audite que -du AeuÂe Aoiutum/ d& d'équation/: A-3X-18 =0 
es£ x= 3 

Ed jtn/isft/e. t eit u/ne Aolutioyp d& d'équation/: d-3x-18 =0 
Alors: 2^=3 


EXERCICE 16 


Résoudre' dan# IR — équ^adéon/' ^un^oi^/léé 

(XlvX 4 -f6=0 @vX 6 +3 = 0 m,X 7 -i=0 0 vX 7 +3 = O 
(ZL x 8 + 3x 4 -f0=0 


CORRECTION 


Se^X 2 ' V = OAÏ&C' £V> O 

sACors x. dTéé ou x =-”éü' 


CDv X 4 -16=0<^> x 4 =16 

X-yfïô OU X=-\[Ï6 
<^=^> X=£ 0(7 X=-2 
£>0/2C:6=|-â-iâ} 

EL X 6 + 3 = 0 <=> X 6 =-3 

Um^zoss ié>Ce', de fcwfr que : X 6 >0 â/-3<0 

fDoù : 5=0 

(T|vX 7 -3 = 0<^>X 7 =3 

<=>X=^3 

0où: S=j^3} 


S^x 2 * +1 


= 0 ^ CiAf&O cv> 0 
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0v X 7 + 3=0 <^4>x 7 =-3 
<=>-* 7 =3 
(-X) 7 =3 

-X= ? V3 
_ X=- ? V3 

f0oü:S = |_^3| 

0v X 8 + 3x 4 -f0 = 0<=> (x 4 ) 2 + 3x 4 -f0=0 

: t=X 4 

'écjucùUoH' X 8 + 3x 4 -10 = 0 devient : 

i 2 + 3t -1Q = Q 



Soit JoHsC -Q'&fucdÂon/ : i 2 + 3t -f 0 = 0 


^ 2* /■ * 
ou* + b*+c = o 

~Fo<stfist'^uA^tes 

esffecfcotex/ jtb 

ofisCtsng&Hf&trt? 


c/e vxvùsct&Ce' t— * 




£<w discriminant : A=£ 2 _4-a^ = 3 2 -4(l)(-f0) =49 
puisque'. A>0 

yttors déjuat/ion/ è\ 3t -10=0 admet dew*. yioUdwny di&tw<ÿt&v : 

«* 4 =^# 


# 2 2 a 

^=2 ci é 2 =-* 

(0V i=x 4 

Æoæc : x 4 =& ou x 4 =-^ 
'Donc: x-W ou x =-1/ë 


X^——3 S-^uscvtûoH/ i*Hf>ossuùCe' 


©où: S={- 4 Æ;'V2} 


EXERaCE 17 


Résoudre' dan# /R - JUï éûfuasûton* ^4uwo(stptéé 

(I)vïï7x + V3=x=fé (U„ 3 ,/(2 + x) 2 + ^-x) ! =2%^ 


I CORRECTION II 

[Tl IDéfcrminoyt}' d'abord d) : ê-ui&mbte Je défvnïtlotv 

c* 

On fx&e. : (£) : \/3+X + >/3-X =\/6 




sf A 

— • v-* 
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la continuité 



















































la continuité 






V, 




’V-«M -*• 


r , y 2*+l - 2>v+l */ 
C(s = h <—> Ct' =5 

- ✓ 2w< - 2n 

<Xr = Q> -4^^- G/ — & 

as = £> =>a?“'=è 2n A 


(c*^+ É>y=ad . + 3 céb+ 3or£> 2 + b 3 

= g^ 3 + 3a/b{ois + £)+£ 3 


3+x>0 3-x^o 

X>-3 e£x<3 

-3<x<3 

£>0W: ^ £ =[-3,’3] 

£x>it xeCD E 

(e) <^>(V3^c + , V3 ^x) 5 = , '/6 5 

3 + X+3-X + 3 x/3+X \/3 — X »yfë = 6 
<=> 6 + 3 3 V37x yfï^X ,\[G - 6=0 
3 \/3 + X yJT—Xt • \Jg = 0 
^/3Tx x/3Tx =0 
3 V37 x 3 V3^X =0 
^=>V37x =0 oo^ 3^X = 0 

<£=£> 3+x = 0 o<7 3-X = 0 

<^=£> X = -3 ou X=3 

<é^ ^HJÙsyue -3 cT^ 3 € î)^ 

74tors: S={-3;3} 

GO ^ + X) 2 +>/(&-x) 2 = 2^4-X 2 

f>o£e.\ (£)* \/(&+x) 2 +>/(&-x) 2 = Æ^-x 2 

Dêt^tAvUrtsOnd' d’abord j ^ .• d!Setu&mbCe- de déd’iAiidÂsons de Jll’éAjuxAtuon/ 



OL/b =0 <(—)> =0 04/ £=0 




X 

-OO -& & +0O 

&-X 

+ 

^T1 


&+X 

- 

+ 

+ 

(&+x)(&-x) 

] 

LëJ 

- 


(â+x) 2 >0€^ (&_x) 2 >o etf 4_x 2 >0 j _ 4 

Xe/e XeÆ. d (£+x)(e_x)>0 
<£=>(&+x)(£-x)>0 


ERREUR 



Si- (ê t x)(2-x)>0 
Ators l+x^Oon- 2-x>0 


^4J ^ ® k y Ça va très bien ! 

P*V w rfe 

V ? ? 




_PouV étudiiez Jte'sïûgne- 

de (&+x) (&-x) 

Cet/ AeAscu htiewx de- 

t) 

dres&e\ de babCeGAA/ 

de Aiç}* 


1H& 
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C5Vo-V 


^Â\ârZÏ 












































































(ftMcVtfjuoM que AuJv j> £ ’yOrv o: &_x>0 et &+x^o) 
!Donc , ou peut édvtiu- : 


VÔ^-VÏM 

(£) <( ) > \/(£+x) *^j(&-x) -£-^ 4 —x 2 =o 

îl(M ! *^ ! - aÿ(M(M =0 



aV(a+x) V(âl^=o 
<=> (\f(M-\f(M) 2 =o 
v/(M-\/(M =° 

&+x=&_x 
x+x =&_£ 

&x=o 
x=o 


5*> c*>o ^ 6>o 
/f^/5 Æ^"= Vô~Æ" 


5^- g&ŸtêfasCes 



(. &£? J 
TL“ 


$2/ O/ et/ G ont/ même^ sàùgne- 

ÀboCB y[ât? = Vi^l Vl^T 


O' 2 - 2 a£+£ 2 =(cu-É> ) 2 



0 V jïbôOHi' :/(x) = X 3 +X-l 




la continuité 



















































































la continuité 




et : < 

f /(«) = -< 

/«)=/ 


Jutft&MrfiC' application^ 

/(0)x/(f)<0 

Donc 7 daprey T. V.l A équation, /(x)=0 


dif&ctes dus T. VJ 

admet eue moins yune yioUdéon/ 

ce ^ ^ : 0<oG<f 




Ai ^ IPour que cO est uuiÀque , i£ stu/ffvfc de v&wfi&v que / 

&&t sïthÀ/ÂeMieivt Monotone s&uA, d'uttèwcdle [Ojf] 

gtjsÿr étudions -tou monotonie de A *4uA, [o$f] 

One ci -f est d&vwotole yiuh/ ~t iktéxvo/Cte [0>/J ^ poLjnomc ^ 

Doit xefOjf] 

Qu a : ffr)=(x 3 + x -0 

Donc: -f(x) = 3 x 2 +1 ; pour iout Xe[0;f] 

Qna:\/X,e[0-,1] ;/fr)>0 


a f -o 


(aed) = ae 


(A*)W 


*K-/ 


(ct^A^ ) = 0^ A 


h'-/ 


Donc : / strictement croissante, 4 ur C'wtervatte, [0>/] 

D'ou : cO est unique 

m v QétèKMUiOMï jmi 4tiœaJMut£wt Je oc J'cmtoOduJe 0,25 
IST^» »c€]o;/[ /r^ 

lir 

18 'omp(dUuct& Jl'iùt&iArcUk ]0?f[ :'l_ 0 =1 

1® cestdïe de d ikfowcuCCe Jo^fT = -j- 

T\ & ; 6 

Ei 0/2 a : /(f)_f 

0O/2C: /(|-)x/(f)<0 
Donc: 


**]0,5;l[ 



a: 


1 26 









































Oon°: /(£)/$ <o 


Donc : I 


Je A'ùdc^rcUU^^y^^ est -^---~= 0,&5 



&cUjspour d&t&THUsner 


, ^our deÆurmpner ot> e*u 
■fon^ïUoHs c/e- cO OHr e&scoue c/& 


corntf/cnscdu spaAs de- rédUsOtsco/r 


d&tnscottsc/d oC = 2L — L edr oru 

et 2 Cf* 

dreon^sfoeme pouAs j/Za, ï'&n^rh'é' 
,-^oué' formes /(oC)=0 


EXERCICE 19 


Soùt ~f ^ustio fono&om condurpuC' ^MVi- d/dùtofvafCes jco; B ] 

e/y eu WCuCooiX dam# d/ùtiÿt&rVctyCCe' jce/C] 

(\/Xe [ce; B] ;/(X)e [co;B] ) 

Montrer cjues Cas fohscsfceotp- / eve/wedr cour moùné' -ittp poUdfc 
fixe, ^C- as- J : 3 oe [<*v£ ] ) j /(p)= 


IfCQRRECTIONll 

Soù/y g dieu -fotvcytèoHs cfofùttôe- ^M 4 Asd/ùn^éAA/cuCCes ^aïu : 

g(x)= /(x)-x 

0#- : / edr cœndinaes ^éuAs di* ùdeAAïc*yCCes jeu; B ] 

Xh->-X CCn/Ï4U4^^\sd’id&'V<d(e'\co;B 1 [ foÇynonte' 

Voïto g ed ootduroues s4<A/u d’ùd^veuOCes \co; B ] 

CoHutues eïùctmdr r4oytun& de c/eusX foioot/oné' con/driuey . 
ôi/ putscjues V X £ [a; £] > /(x)e [a;£] 

7^lors: cK/(a)<k ^ <K/(6)<lo 
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la continuité 






































la continuité 




Donc: f(a)-a>o d f(b)-h^o 
(Du ci irolâ' Go*-possiGCeé' > 


l'Cû$] ou -f(a)=a : C’dt fwù o=ou comn&nd/ 


ÏTCas ou f(b)=h : C’est -fini/ \o=B convient 


[3^flfé| où : {a)taef c {b) * b : 

Alors-, ou aura : 3(a)>0 dg(h) <0 
Donc : g (a) -gih) < o 

À'Mli', d’ccpi'éi' .Jl/y idtdof'é/iu> deï vxxfeuâé'' indé4'nfidùùi& , 
if existé' oui woitPïreéf ce\ci;B[ tel cjtuy : ^(o)=0 
Di/ ^>a/i Awité', if existé' oui- htotipt'xnx xe&D ce [ci; B] 
tef <ju& -f{c)-o 


EXERCICE 20 


Soif f £tv fondéon défùue'^a/i /(x)=X 3 -3x 2 +1 
1 v CcXfCcilCel' séûtH-' /(x) cf Cùtu— /(x) 

X —>-00 X —> + CD 

2~ ci* CcvCcufe /(x) , <f>ou/i "touf xe IR 

B* Dreééel' ^ù' fuBt&cius Je^ ^cOiUvtioyiy d& f 
G* V&t&wmzeu /(]-a>?0]); /([oî&]) 0^/([O?3]) 

3-v av Mon/t/rex cjucs jB’éjju^xstion' /(x)=0 cidnud/ &x ccotéwetyt 

trobstoUvfconé' ogj jS ef Y tef# cju^: oo<0j0<^<& d? ¥>0 
C~ é/tudie/i -de* ^&ù^ne f sfruAs IR 
Montrer ejuc ^’é^itxzsfcortf /(x)= & <xdHtefxMi&^â<>C<<iJ^ 
xvtunjue' À AuA' IR erfs 'Véf'ùfîcï' cjue' /îe]3;4[ 


[CORRECTION 
1 v Cd/OouC- c/e&~êimifor 

= lùu —X 3 
X - oo 
= -ûo 


<5^ +co erfs en -oo , 
^oCifnSme' ci-fci ni édites 
diîvnÀÀio' Cjcuy s&ohs tct'M/> 
des ^Cccy üciuf degtf 
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CSVs*A 



















































^ x^ /(x)= *i^i( æ - 3xJ+1 ) 


X—> + 00 

- Ivjjl — X 3 
X ->+00 
= +00 


Z^as^Ca^-oasDon-y -f , (x)>'fx? t <A- ’fcoufcxeïR 

(Dns as / e&t- derwas&Ce- *-Mjfts fR 
Sdidy xetR 
/(x)=(x 3 -3X 2 +1) / 

= 3 X 2 - 6 X 

= 3x(x-S) 

0o ù: 


(Vxe/e);/(x)= 3 x(x-g)| 


£»^ &tudM?K4'-J!e- -ligner de- /(x) 
cv : 

/(x)=o<=> 3x(x-&)=0 

<=> 3X =0 ou x-â = 0 
<=> X=0 oo x=£ 


a’=0 (&*) = as 


(x*)'. 

(arA W ) , = ^^-' 

M' -fcuds ’toi^ouM' 
•fcK/korUcA/ 
ss £>i- ^oss iSCe-^, 


CoM-me-nsD éfcudU&v jOe* 

<-^igne- de* /(x) ? ' j | 


X 

-oo 0 & +co 

x-e 

— 

- 

+ 

3X 

- ( 

) + 

+ 

3X(X-&) 

uLlJ 



6^- ddÙAsHtd^^e-d^yta<cùne^ 

de- /(x) 

0/z- dreâ4e~ J^’b&kC&asUs 
d^^oigne- de- /(x) 


Von-o: 


X 


/(*) 


-00 


+ 00 


+ J - 


ladiCe-cvw- de- vaMastton# de- / 



i*sr ï^. = /R 

Voh-o x yprenrd tewts^£e$- 

va'C&tAhfr de- !R 

■• c' j ÇC-aXï&i, -Jles signe- d& ~f (x) 

i^VéduÀKe- -~£-as nron-ote>fuès 

de-f 


CSV=-V 


>\ l üi\afZS 
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la continuité 







































































la continuité 



X 

-CO 

0 


2 


+ 00 


+ 

{ 

— 


+ 


/(X) 

-00 

1 




+ 00 




/(]-<»>o]); /([o>£]) d /([o;3]) 

^/(]-»•, 0 ]) 

0tv et- : ~f est cotvÙùme- et/Ctoissculiey Aut ]-a>jo] 



NL nra44' 

^trloté^tefél? Monotone^ 

Voto&f OHr OS: 

[ ’ J xe[o;3] 

Ont otj d'ccpréi' ~£es t&£Ce<MAs cJe- 

vxt^a/Uoyvy de* -f 

' c&t'//(*)=/( 2)=-3 
Xe[0j3] 

Sutp /(x)=/( 0 )=/(l) = 1 
X e [o >3] 


6 ?//. aAAtôSi ^IjoaXcA/ 

-^Cé' imtcAAÏOsCfeà' 


f([0i3])=/([0iê])uf([êi3]) 

=[-3;l]u[-3;l] 

•Ma] 












































0o u: 
3 V a,*/ 


/([o;3])=[-3;l] 


'lË SuAs-ê' , iittéWwCC&']-' c '’Ô\ 

Ou et/ / ésis constûiu&- && ^t/iiscteufend csoissct/fidés' -4uhs ] - oo ; o] 
&{/’• /(]-o°?0])=]-co ; lj 
ôi/ 'puiSCjue/ : Oc]-» j 1] 

V<>no, id existe ^cons- xeéd u^t^rue- 

cGe]-CD', 0 [-t&C CjUC' -f(c£.) = 0 o&t 0 

A'cètr&iif&Msfc d/t, -jfr’é^ucvfcon' 

/(X) = 0 CXrtlitf&t/ UtSlé- sâoUûfoons 
UMu^c/e/c<y teO cjue ooe]-a>j o[ 

'tfi £u?u d' 'itftéWoMes [o ; 2] 


5^ / eshMsne fonctions 

CGh^MUsU^ et sâ&ixdent&Mffc 

htonsdfcoyi0'*4UA/ I y otÆors : 


(V^/œ)(3!X£l);/(*)=^ 


(ùn/ (a/ / COŸvtistvues efcsdXi&tèM&ivtÂ' 

Jecsoisssasisfe' *4Wis [o •, &] 

6£:/(M]H-3îl] 

££ ^puisejae :0e [-3 jl] 

UonsGj isC existe^ ^tenr xcé^ -te/ïijue 
ySe] 0>&[ -é^ cjues /(^) = o 

À'ufo&ït(&tïs£ : dl/t, d’é^l/OütVort' 

/(X) = 0 Cbxùifest/ ^COite- s4oUùtuObl/ 
^Usm^t/esoÇ/ teO cjues ySe]o>&[ 

^ [2 i+°°[ 


5^ / esi>Msne- fonctions 

covvti^UA^s est si&ixd&nt&ïiffc' 
MovudtàKe^^éOA/ I y ocsQors : 

(y^/ço)(3*«i)»fw-y| 


0# co/tdt4tcces- e£ o/vissu^dès' ^4uhs ] - œ ; o] 

/^([2 i+ 00 Q=[-3j+oo[ 


CSVs*A 


^TïZI^ï\ârS 
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la continuité 





























la continuité 




ôi/ sjwtecjties : Oc [-3;+a>[ 

Sono, isC eszistes ^cons neéds -eenfjue- 

Yy+ c0 \'é&C' <ÿu&' -f(Y)=0 cO±Q 
Æuttr&ni&nstt dût, ^SYé^i/côtoort' 

/(x) = 0 ccdsMedt utste- s&oCuttitons 

UMT^ZfC/e' oCz t&O CJU&- Y e[£ > + °°[ 

0&- s4Ùgn& des /(x) 

D’ccprèà'ikt£C&cwis 
d& VxVùscvtwM' desf f on ocs % . 


< VXe]-a>}oc]u[p^] j/(x)<0 

,V X c] et [u] V 5 + oo [ j/(x)> 0 


Sis f esi/Msno- -fouettions 
contUnutes estsïtriscsfent&nsti 
Movtsdtones^éuAs I y otsCors : 

(^/(I))(3!x€l)^/w=^ 


X 

-00 0 & +00 

Ax) 

* i - j ♦ 

/(X) 

1 +00 
QIS f 0 ^ 

-® N v. t -y\ ) 

\\ *s / 

/(X)<0 /(x)>0 ||/(x)<0 /(X)> o 


4*^4 sHokÂohv que d'équation, /(X) = £ admet mmc jotution Mwùjue A 
dur file£ que Ae]3;<+[ 

^ Su^^*lndé\^ctsCCes^-co^ 

Ons eu : 1 edt Màie- itadeuhs McuxiMscvCes des f 
donc: VXe] -co; ^/(X)<1 


f/t spcVy ^euèéàss A VXe]-ooj£]s/(x)fr £ 


Si/ M e&t/U4/nes- 

VwC&uAs MCCK\MsCvÙ/ 
des f zHrts mav 

ùid&wcdXe' I 
a/Co\t'ô : 

(VXel )^f(x)< t M 


Voftsc ^'dljucùtisorts /(x)=& H/’ct/dniedz 

aAAsOisunes s&oCultnons sduAs^-ootâ] 

A ^ Suhz Jb*ùitéMï'Ct/Cùs î + co[ 

@Hs ou f eéts CsoydMuues est^AttsiAsctéMu/ndt CtfoiM&rti/tèssduAs 
Uls’ùdfovotdCes [& j + oo[ 

6sfs /([•*’ + û0 [) = [-3j+oo[ 
ttspuiôque' âe[-3j+co[ 

Alors \d'équcdûon/ f (X) = & admet 
sUM& /iohutiow conique A sdu/i/[£>+ <x>[ 


Sis f esi/Msne- fouettions 
conttiftstsies est sifcriscdent&nsts 
Monotones^&uAs I ? ouCors : 

(V^e/(i))(3!x£i)^w=^ 
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csv^LS^\ l^\e»r£k| 






























































C<>n<>Cuéùc>ns\ 

'^’écjUsaskioris /(X) = & OodUnéf/ M4U> *4oiufcotV sUUécjttC’ ü *4tOls IR 

tar '^érfrfioM' o«*:^e]3;4[ 

0n a:-f est continue Aur [3;<+] 

1 

\/(4) =1? 

£><W:/(3)<2</(4) 

&t^>uiscjue / est sifoi<tie*H&ïvfs 
A lors : d'aprey T. VJ , -/ ’écjcuvkc 
(Mtwjue /) : 3<A< 4 

EXERCICE 21 

5^ -f estM^io- fonctions 

continnto eJsitiôctiftte^sts 

hionntionc^^éuAr \co;£ ] ? cx/Cors : 

(ty*/([‘* ï6 ]) )(3!xe[«-;É]);/(x) =#• 

OYovbbGi/tvfces siiihsfntiwotsCCes [3 >4] 
W /(x) = & admeti xutt /iotu/Uow 

/ £«" fonctionsdéfCrne* ^>aà^ /(x)=X 2 + &X -1 

/ v C^aAscnAsCony /(x) eti -ltnu^f(x) 

1er cts^ ttisisdÀeA/ Jbas Monotonies d& f *4uhs /R 

£> v -f ctdmestsutsnes fonsctions récisjorociues ? 

3 '*,Sovl/g Cas tesiJùctisOhv <Je f^4tdV£ f UttiAArcdtiesl=\-co)-i^ 
et/* Monfocr cjuo- g oulmeti mmo fon<>tibns r&cisprociues 
d&fwùe' ~ 4 <a\/ mms uid&wciCCe' J dont on detèVimHeroi/. 

L V&ùvmmev g~ l (x) ^ouv iotvb xeJ* 

ICORRECTION 

IvCoidtusC de&dtinvte&': 

S |® /,»#*• £i**\ /,*».. /v*2 5^ 

X->-<» W X->-oo ' ' 

= Iuju —X 2 

X ->-00 
= + oo 

^ ^— /(x) = — (x 2 + Sx -1) 

X —>+oo v 7 X->+00 V - 7 

= lùu — x 2 

X —>+oo 
= + oo 

£au +co eti ests -oo, m*i 
sjooC^jâi-OHiC' ctstisas Moines 
dlnoMÀsfces cju& s&OHs tcrntC' 
des Hauts degrés 
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la continuité 










































la continuité 




cu~ Otu / e&t dérùvcu&Ce -M/ /R 
Sort xe (R 

/(x)=(x 2 +£x-i y 

/(x)= Si%+Si 
Donc : 


(VXeÆ.); /(x)=2x+2 


À ^ étucliony s&igne- d& /(x) 
/(x)= O “ ‘ 



2x+2=o 

X = — 1 


X 

-00 1 +00 

/(X) 

Z£ 


Donc : / est strictement Jécroisscuvte jur C'intèrvcMe ]-co;-/] ; 
ert strvcteuient croissante /iur C'UvtërvcMe [-f ; + <x>[ 

la ~ a /<ss£ cowt/imie yiiow (R/ 
diaÂA' n'est -fiak sttvitX&M&uÀ/ monotone 
Donc -f ai' admet pafu/te fonction/ réciproque 

On- a- g est continue- 

^’ùiteArtcMe' I=]-a?;_l] 
ôty g est ^étfikÿtbmnrt 

decfoissornti I 
Donc g <xdmet Mme- fonction/ 

réciproque- g _/ d&fiÀriessiuh 
amt iiétèWcrtCe' cT t&t que- 

cT=g(I) 

J=g(]-o,;-l]) 

= [-&î+a?[ 

É-v DêtéAmmonV g ~ * (x) 


Si/ g e&tume fonction/ 
continues eti /itiierténie-n/t 

monotone* sut/v juav 
M irtiï/owCù' I 

Mots, g coetmeti AMte- 
Aune- 'fonction/ réciproque- 
g defùtte- sQUAs ^d/Mttih^cvCfes 
J têrt que- <T=g(I) 


/âu-ffùt d’appCiqu&is 

— féIfH^dge- d'un- 
UdëWwCCe'pa/u- 
UMie- fonction/ 

continue- eti /etiù<tintetd/ 
décroissart/té' 


Sort xcîT, on cferctc- tj-e I 7^ g(^)=* ^ etrtMrnqtœ^ 
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U*=-V i^4\ jZ i^çJ\0f7ï 







































S(iï) =x 

< ^ > ^ +2 $ /=I+1 
<^4>^ 2 +^+i = x+i+i 

<^(^+l) 2 =X+â 
<^=> < ^+i=Vx+2 ou ÿ/+i=-^] 
< ^>^/ = _l +A /x+& ou ÿ/=-l-. 

Or tfe ]-oo $-1] 

0CWC: ÿ/=-l-^JX+Z 

JP<?C^V déteAMÙlW/ g -1 (x) 
yjorend xeJ et ons 
cduAtite- g el 

*fe£ g(^)=x 

'x+a 

yjX + & 

©où: (VXej);g A (x)=-l-ylU& 

EXERCICE 22 

Soi^ f -tiu ■fonction' definies ^ah, \ 

Ivo-v D&ùsiàftine’is Jle, domensne cL 

fi*- Montrer cjue f eti ami& fonction/ 

CO/Ccd/fc^ ^ (x) 

x-»0 + 

2vCW f/d Mtifi4<Mid/ JLco définition' 
fonction tirècùrnent détioU^ctAiti. 

b*rôn déduÂAe' JUx/ monotonie' de 

?>*,SoiJ/g Oce restriction/ de f-^Mh, 
a /v Mortier cjue - ^ cocUret MMe i 
définie' ^&<A/mai/ uitèA^HoOCe- J & 
L Vcttimmsi/g~ l (x) ^ou^towb x 

/«. 1 *f F 

£ définition/ eti f 
iAHjoaÀAes 7 j/oic' 

s montrer cjue f ed/MAtC' 

-4Wd J!/ , intirvaéCe''\Q-, l] 

• f^$uA' JduitérvcdCe' [-1 ; 0 [ 

' ’intisA/o-wCCe/ 1 =] 0 ; l] 
onction^ reaprocjuc' < g' 1 
6^ c?/^ dMtimwrcd. 
ej 

1 CORRECTION 




la continuité 





















































la continuité 




X 

— OD —1 1 4*00 

1-X 

+ 



1+x 

- ^ 

+ 

+ 

(i-*)(nx) 


s 

- 


X€ 


(T] v a* DéùlMmoM Q 

x*o efr l_x 2 >o 
x*o ^(l-x)(i+x)>o 
ôtàJlony Je signe Je (l-x)(l+x) 


•^•( X ) ,~x - ■>^(x) ? bO 


V(x) 


E 


'^(x) 


■»-*(*)> 0 


ERREUR 



S^>(l-x)(i + x)>o 

ACorô 1-X>0o^l+X>0 


v ^ ® L,: ^ Ça va très bien ! 

çA w 

JL ^ JL 

“ ~ 


0O«C : X€ jft 
■f 

$>o u: 


x*o *£xe[-l;l] 


J^=[-lî0[u]0jl] 


.PoMA/ edludCeA/ -Aes/àign& 

c^(l-X)(l+x) 

Çci/ Aetezs Mieux de- 

t) 

d/&£& e/l dd bctfCeuw 
de Aigue 


fcv JionAom (jue f est Mut -fonction/ mpaÀxe, 

* 0»a:J^=[-l5O[u]Oîl] 

0 OttC:-xej£ ' y j}OOA/ touixtfy. 

iSoi^ X€jÇ; 



/(-X) = 


1 + Vï-Çx) 2 


-X 

l+Vl-x 2 

-X_ 

l+Vi-x 2 

X 


. , . . ftë> (VxeJBVî -XeQ: 

^ \(i*; (VxeJ$);/(-x)-/(x) 


-/(*) 

J0b/tf impaire 

Ccdcuionÿ d/Cwi-* fM 
X-»0+ 7 


S£ f ed> p eûtes (oiu Ungoùte) 

sdCors, if sAudfùf d’é/tudùeA/ f 
Auhs 4=ûn/£ + 

: DoMuinte d’dtude. 


l*£~ 


5ü onx r&MpCcvce' x ç>* 

' o # 

trouve -f— = +oo 
0+ 


Jiu^-f(x)=JCu^ 1+Vl-X 

X-»0+ v 7 X-»0 + X 

®v EtucUouy Jka/ htortofonie de fAu/u~\ 0;l] 

5oiwd7 /s&tsÿs deu/K ed&M&tvtfy de ]0;l ]befa cjue x<*p 

















































































<# 




X 

2 -L > -L 

* ]? 




i_* 2 >i-^JL > |. 

,/ï3?> 1 /rÿ^^-> J; 


/ s&falkft&tol&ilst/ 

dFcfQi&CMlÀF' ^aAt I 

et/ +4eMcCetne+u ; {/s&t 
(\/(X;^)eI 2 ); 

*<#=>/(*) >/(0 


■iWï^?>i+^np«*£> J 


i+Æ^ 1+ 


^7 




=>m>m 

Donc /" est sitiwctemewt déclinante stuCi/ CinÙwtUle~\o-,\\ 
>b ZZlsct/ monotonie de F suA/ -J/ tnteWatle [-i»o[ 

Oaz/ a/ est yttwtù#tenû JecAoittcuite yîuA/ Finteivxille ]0;l] 

6^ ^>ciiiCjue F est csue Fonction/ ùnjoa/xAre 

Alors: F est y &tivt£e»fetvÙ Jec/ioiMcuite /iuA/ C'ùnÙumtle [-1;0[ 

Œ) «a* Soit g(x) =f(F) f>°Ms tout Xe]0jl] 

0# eu : x*— > 1 - X 2 est continue Sur I -^oCynoMe 
St : (\/Xel)j 1-X 2 >0 
Donc :x>—>Xi— >y[ÏZx/ est continue Suri 
èt on U * X i ^ 1 est Continue Sur X 
Donc s Xi ^ 1 + ^ 1 _X 2 est continue Sur I 

ét jouisyue : Xi—>X est continue /iuA /1 

ét : (VXel)} x %o 

ÿfCots : 0 : xi—> 1+Vl-X 2 estcoy^Cnue 
. - c? x 


Si ui et urne toM/ton/ 
Cofrfcntu ^WvJt’wtèrvoU/e' I 

àt (VX£l);^i(x)>0 
ACorS: Ah-^V-^(x) 

^ MH/tntU# sMfr I 


/* 
siuAs I 


v/ott Jem-fbtntvtir 
Ccntmweé'Aufrt 'idihvcUùc I 
<w^(VX£l);V(x)*0 

yf^oKô foiuctcn Xh-»4tt- 

^ coittime/tfc I. 


V(x) 


OTT OnrCU g est ^«4- _^I=]05l] 

££ ^ est /ftrvoténmirt Jeorolss ountes I 

0<?#c g admet Msne- Fonction/ recùjprocjue g " 1 JûFiÀt/e' ^uh/ 

Mxtr lutèWcuCCe' cT tel cjUCs • J~= &(1) 
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la continuité 



































la continuité 




«r-gQorf]) 

= [U+oo[ 

DéùUnmonJ' g A (*> 

Soit xeJ, otv oâ&rofU' gel 
te£ c/ue- S[ÿ r )= x ^ 




ufïjF 


» 


=* 


Si/ g e&buvne- foMsUoH/ 

Continue' e/b s&tïriot&nwvt/ 
monotone' sHt/v Miv 
UùtctowCù' I 

otConc, g asclweHs-4Wi& 

fonction/ réciproque' 
g cfe-func yÿu/i, ' ùit%\^Q/Cf(y 

J i&Ccju^ < 7 = 3 ( 1 ) 


<=> l+mF^Ky- 

x i y- i ‘+f-2x.y-+U=Q 

éK*V+éM^=o 


îouAs cfeWkev g _ 1 (x) 
Otu ^reno/ xeJ et/ on 

cOcUttC' -J/MMlrCjUC' 
tùC CJUC- §(#)=■* 


{co-£) 2 =a?-2aS+£ : 


Or ^ejûjl] 
Sorte : 

K+î 


<£=><^=0 ou £>Uiv >£ ft+ft-lK =0 
^=0 ou £>ietv 
ÿ=0 ou t>Uiv ^(**+f)= lx 

ÿ=o ou bien (* 2 +f*o) 


Oyb =0 —S ou =Q ou b =Q 



EXERCICE 23 


■ - 

_1 

|38 









































Soids /-Jlcts -fonction/ ^?«V: 


/(X)=i + l-ix 


7 at OsadouXeAs -est (p) 

1a/ bns MÂiXil<xMfr Uicts dédùnvtion/, efoidiev dlo^ m<>n<?tofïies 

de, /^<V]0}+co[ 

5a/0(/as Monstres cjuo d y és^uscdAsons :-1-+1 = Vx o/dUnet sténo- 
^tisd^tu^unidsCfUO' oo dcMts ]0>+a?[ oC-e]âj3[ 

^ ôft' tvc&bfiode- de dndvotonii^, données 

jàav evucx^dAe^ne^tds de ©o d’a4tt^U£ude 0,5 


CORRECTION 


I 1 1 v CcvCcutoKA dù*t - -f(x) &t •f(X') 

X-^0 + X->+oo 


* 5& /(x)= jfe i +1 -^««» 

Jiui--f(x)=jÀM-±.+ l-Æ=-œ 

X-»+a> X-»+od X 


r éts Audfvts de r&m^tasce^. 


%=0 %-=«> 

<x> 0 1 



m , nfOKo’toH'ie de 7 ^*^W'V] 0 î+co[ 

5ole4vi/ a ^ ^ Stdmertvfy de]o-,+co[-ùds cjue- x<^ 


4r>-j7 e t-'fc>-yl¥ 

AM-* 
=>/(*)>/(<?•) 


/ ydfsC<dé4Ptend? 

decfQi&ciwte' .^M-I 

eds *sâeMsCertt&n/t' s&is 

(n^hi 2 )-’ 

* <#=>/(*) > -fif) 


Qonc :x<^=>/(x)> /(^) 

£>'olv -f est siiAMsteMfeivù dectovtoaAvteyiuAs d > idé'^vtUie~\0)^co\_ 

L^Jv&vC?#' d'éjucdioty JL+1 = Vx écjiiivcdetite cv -f(Xj) =0 

OttUix i—^-i-+l< 2 ô£ condùvue s4u\s^"ùdétoa£{e]Q)+<x>\_ 




— • V-* 
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la continuité 










































la continuité 




ofo J Xi > — \/x" est contenuo- ^4uh* Al*ùtée\'ü'cvCCe'~^'')+oo\_ 

Donc: -f : Xi—>^- + l-Vx est Continue*- ^Su\* A 'ùAvv-AA^O ’,+co [ 

«A/ 

<â£ puisque -f est Aïrùot&nt&n/t déctolsScundA 0>+co[ 

/ admet mmc fonction/ 


réciproque / _1 définie' *4uJv 
au/ intcwcdlc- cT ioC que* 

J'=/(]0?+oo[) 

=]^ /(x)i ^ f(x) [ 

= ]-a>;+oo[ 

£>OtfC: (V^ej)(3!xel);/(x)=^ 

CVt éprend jp= 0 

(3!x«l);/(x)=0 

Autieme+it dvt j d'équation/ -f (x)= 0 
admet mua solution/ unique, oc daMA/ 
-t linteAvcUle ]0 j+oo[ 

^ &b on, a, /(2)=|-V2 

Donc /(2)x/(3)<0 

Voue , c /aprey T. V.I Jl équeiker/ f(p) = 0 
admet mua solution/ unique 
co tel que ; <<*><3 

Vet&iAuùwny auv 
■ên^cubvCuieu/fc de ©c 
d'aMtpOvtude 0)5 


Si/ g o A urne- fonction, 

condüvue' eds Atrint&HÆ^ids 
Monotone' sut/v jmv UùtcnocXU' I 

Alors, g ccclnieAl 'fonction 
réciproque* g' 1 défùuc sWA, 

-Js indth^çvCljy 00) 


5^ -f esbuone* fonction, 

C/ontimner A ^AïrUt&ni&nt 

Moyudtbne^^atA 1 ? oulors : 

(V^e/(I))(3!X£l);/(x)=^ 



f ceds condwnLC' s&uh, 
-un* InteAvcuCCc' -feinté 
eu; B cw-eo f (ci) x /(£) < 0 
Alors, il existes des eu;B 
tel' qcie* f ipC^)-0 


/(X) 


oO 


f-V2>0 



f-^<0 


oc-e <*-;£ =$>cC£cu et/cCtB 

CaA, f(pi)*Q et f(B) ï0> Mai# f (pc)= 0 


dit/ U 


oC € 


M 


// — -x 
/./ X\ 


\rv r 


K r \ \ N 

^ amplitude de : 3-&=l 

c.£/zéï£ de ùttfoonxXCe J £ ; 3 J = &,5 

0«.a:/(2,5)=gL + l-^ = ^.-Æ3 ' 


X 

2 co 

/(X) 





s -* 
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Donc /(£,$)< o 
ét fai&fue /(&)> 0 
ytCors /(2)xf (2,5)<o 
£><?/*C:oC€]&2,5[ 

© où : ||<*€ ]a ? a,5[| 

I EXERCICE 24l 


X 

2 oC 1,5 i 

/(X) 

ŒL^ii £ 


Soit f dlas -fonction/ ^?«V: 


/(x)=2x+Vx l 


ô£ Aoït (Cf) Aco- GouA&ey refré&enntatCve' dot*nyu<nu r&pore- 

orthonormé' (o,T,J) 

1„ ôtudieV Jte#' iraAÀocfconé' do* / 

Z*, ce «s Montrer CjuC'^tc^- cou/vho (Cf) coujoes Ji’<& k& de* 
cobsccsser cntsMAu d*cvbsù&se <& 

tet ÿu# : 0<oO< 1 
b„ dérùficA/ ÿit&iyfcôs'l-loCs 
C/yv' Montrer cju&\ o<cO<l. 

3 v ^v Montrer cjue^ -f oodwet mau> 'fonction réCci^ro^ue' f' 1 
défùtuA' ^u/i/MMs iritënvcoCCe- J dont on dMêhAmneroo. 

L Vefavwwuh/ / _1 (x) spoufrtowb ko J 


CORRECTION 


^ fj^T Ccdccdony f (x) 


_^w_-/(x)=-^w_- 2x+Vx_l 

A-»+co v ' *-»+<» 


= + a? 


-tint-* 2x =+a? 

C<*v4 *"**" 

Jîah^JXi- 1 =+a? 
*-»+<» 


Ausffùé de* renf-pCooce- 


retn-pL 

x ^«^+co Ot^ biens 
fooctorUeA/ -f>c<As x 

(p%- -pCu# sjOùtïSQ orrtts ) 




C5VO-V 


ZïïÿârZS 
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la continuité 













































la continuité 




a/ wonotome Ja -f 

5oim4/ K d&usK &C&Menvfo' c/& [o>+» cju& 

X<tf =S 2x<2 p efr 

=>2,x + ,/x<2^+#-f 
=> 2A+^<J<2^+#-f 

=>/(*)</(#) 


/ s&faikftëJH&nts 

croiéycurrte' *4t*Ar I 

fi'îÆ' *>4CMsCe4U&4l/ts s£i 

(V(x 5 #)€l 2 > 

^<^=>/(x)</(ÿ) 


jftp/rt: / est GoHStÙM& <d? sA/d^Aetnend/ CroisSowte/ Aur [Oî+co[ 

l^L 


ggçrOn Q/\X\ —>2/K-1^s^ 

* ùvt&V\rctsCCc' 

[Oïl] 

on &sX l—>^x 

OOivùih^UtiC^ * l4vé&\s\rCïfCCc' 

[Oïl] 


QetÀle/ qu&dd/ions ■coH/' ^noyto' 

^cctiC' indienpret^aduotu 
g ebwédripue/ do'-Jtas- c^ueitCon/ 

^8 Montrer cju& AJ’éyucvtCons /(x)=0 

ocdinet/ uune- ^AoUutuonr uumpues 
A* indù^c^addd ]0$l[ 


Donc d \ ^ 2/K + tx — 1 est condututie^ ^éu/is ~dl*ùté&VV’cvCCe' fOjlJ 

^:(^°)=- 1 
\/d)=a 

£>CWC: f(0)x/(l.)<0 

6î/ *f>ui$(juer test ^trictômeiid oroisScunde^ 

Al* ùtvt&uvcvCCe- fOjlJ 

Donc y daprey T. V.I A 'équcûticH/ - 0 

admet mua solution/ unique 
ce t&C que : 0 

Et par puitc : (pi) Coupe Ar'a/xe. des 


Si ~f Oàds C<>HôtùniL& séUk 
-tutu ihdéAvcvCCes -fernid 
eu; B cuseo / (a) x/(£) < 0 
ACotiô, vù &xiôt& oce eu; B 

ted CjLU> E(oC) = 0 


/(X) 


06 


f 



alscissey m. jmu point/ Mnique d'aBsôt&e cO t&C que 0<«<1 
h^Vfovfiony cjue : tôÔ-i-ZcO 
On a oc est Acv séoCution Je A'UjuatCoH/îfyx,) =0 
Donc : /(oo) =0 





























f (A) =0 ZoC + foC -1 = 0 

4cC=î-2.c& 

&oùi lj&^3ëc\ 

MotifooM qUO 0<c&<j 

0ns Ois : Vo6>0 4ÔÔ=1-2.oO 

Voho: 1-Zooyo 
OobUC : - 2o£ > - f 


/àu/ffût c/c' dét&wùnte^/ yfô& 

eu/ fbnôtiott/ de- oCs ci' ^cad/A/ de* 

fW=o 


: c&sJ- 

v 2 


'D'où/'. 0<oO<-i- 



3^ cfcv Moivtroné que f admed/ uute éoindioft/ réciproque . 


0/^ :/Xi—> 2/X-l 

COrd/tw/UC'^&</As [ 0 î + co [ 

CoHi/THC' (Z/t/COi^fts *>C0i0~ 
poC^notnc^. 

fds :/Xi—> n/^< * 24 ^ (XfrtfcÙŸicce' 
*44aSo [0î+co[ £ropriét& 


Si g ed/ome- fonction' 

continue' eds /AninAeutent/ 

Monotone' sUt/v JMt/ UvfoiAxMes I 

ACors f g cockticHs 'fonction/ 

réciproque g" 1 défùtio /WA, 
^'üvté^cMc' g (I) 


Donof eA> confXu/ne' -nuà, [0>+co[ 

Connue' étkxud/ *40to]H46 d& deux, fonotvoné coH/tUvucï 


ôt? puisque- f est con/tùi/ue- <d/ ■sàtÂ/io'tetnetd/ Croissante/ /iur [0î+oo[ 

A Cors f codLw&t/^tune- fonction/ réciproque/ f' 1 définie/ 

AUA/ mm/ iri&oV'cMe/ J fed/ que : J=f( I) 

(J=/([0;+œ[) 

= \f(oy,JiuL- /(*)[ 

L JÙ ±m » 


X-»+co 

= [-l j + 00 [ 


DéfyiMimow Z -1 (x) 


Aoffùt d* coppfiqu&i/ 


-ASiffOClge' d*U4ir 


iidéWxxdCe'pats- ^Uue- 

•foncdïon/ conduvue' 

<dz sAÂÀodeinewt/ croissante/ 


Soit xeT, on ofi&rofifr ÿe! ted que. f(jf) = a 




Ls^JéS=^\ j^^A\arZl 
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la continuité 
































la continuité 




f{ÿ-)=K^ïÿ*-W-l=X 

2 (a4^)=* +1 

~_x*\ 


t*{^= Z 

2 


X+l j_ 
+ 16 


JR?^ dSteunvŸms / _1 (x) 
0 #. yjorenxd xeJ ôt ou 
ùfuMdie- -Jl/MAvirCjue' gel 
fet cju& f{ÿ) =K 


(#4) (°****» ^r>°) 




X+9 

IG 


.Jÿ+llJïüJ ou Lien ,#4=4* +9 
Jtp=LjxÏ 9 -L.ou Lien ffi=-Ljx+9-j- 
Or {fe [o;+co[ Xe[-f;+oo[ 

£Wc 0/v aura : yfëf=^-f><+9 —|-=|- (fx+9 -1 ) 

JPc?/zc ^ = 7g (V^-0 2 

® ™ : ^e[-f 5+ oo[ irV)=^(V^-0 2 


IEXERCICE 25| 


fonction/ défîmes fah 

1*s a/*, DefâwŸmieV Q -Jk dont cuite c 
ccvCcuCeAs -dUnt—f {x) 

X->+05 

bv&bwdieA/dtas cœiïtirtvtùid' d& 
2 v bb\A*}Àth/Monotonie/ des f^ô 
3 V O'v Monter cjue~ f oodAnefc xaau> i 

défîmes uuts iitdèA^HvCCes J & 

B* V&tefrmmev f‘\x) ^ouk boub X 

':|/(x)=x+Vx-£ 


4- défùnvtionf d&f , fuly 

f Q 

tufr R 

T 

vncïttcns r&cisprocjue' f A 
but ou dêtèAnttinerot /. 


CORRECTION 



Il l_*^\ÉrA| 

Il - v-* • V- • | 
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XeJ^ 


(ï)v^v DéùUtmwny 

:>X-2>0 

Donc j^=[£;+oo[ 

2 ^ Aàmu /(x) = -^«t-x+Vx-S 


t 


w5? 


^(X) -> UA(X)>0 


X->+co 


CoV< 


X->+oo 
/. = + co 

tim— X =+co 
X—>+00 

lin *— VX-£ =+co 
X-++00 


sûudfù/> c/e^ rentpCcuce- 


rentpi 

x 'f>cüs+œ OU' fionc 
fcuôtoi'Uev ^>ciAs x 

(pGo -f>tcw ^uïss omis ) 


fcv <2^ Continuité Je f siuh/ Vf 

Ou a: x i—>X-£ conforme yitûv 

d (\/Xej£);X-2>0 

Donc\X i—>VX-&^ conforme yîtMv Q 
£i : Xi—> X <as£ conforme yiuA/ Q 

®ou:f est Continue dur Vf 

@ v CïZtLa/ wo noté me de -f siuA/ 


Sù ut edsuttM' -fonsottoH/ 
Confonuc séuSvJB/’mt&rvadû' I 

6^ (VXel);^.(x)>0 
ACorS: ^h>V-W(x) 


5owvi/ tjs dea/x edefotenft/y de teff cju& x<ÿ / 
x< £/'=$>etc x<ÿ 

erfs*<fr 

x+jxlï^+jïfli 

/(»)</(<?) 

D'où -f est ^âtrCctcme/v/ ■croi£S<%tid&’ ^éuAc Vf 


/ 04^ s&&lkdé4H&nd/ 
oroiMando duAc I 

eds *4ectdcnto+i/t' sit 

(VC*»0«I ')’ 


EUv û' /" ccnfonpico ^CiAu D^ de ^étrîcdé^K&tvt ctoisscïmdO' 


ufrUAsDf 


Do no -f oodUned/ xunto fonction/ 
réciproque' -f~ dédCnie/ auA/ 

jashc i*v&wa/0C&' J toO Cjuo : 
<J=/(I) 


g eA> urne- ’FohcsUoH' 

condüvuo' edx cdûxindüe^Hcnvt' 
Monotone- sUt/v jmv UùfowcXU' I 

Alors, g ctnAtneAn-cMO 'fonction/ 
réciproque' g" 1 défùtie sWA, 

— ftinvtéAnro/OCe/ (I) 


CSVs*A 


ZïïÿàrZS 
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la continuité 
















































la continuité 




j=/([£>+“[) 

L X-» + OD L 

= [f* t +oo[ 

h« Détélmmony / _1 (x) 

Sort xeT, on- c-fwrofi& y-el 
tert- cfue- /(<^)=X 

f{$) «f+ ^-&=x 

+-|-=x-&+-^- 


c^- s^u/ffirt d’a^pCùcjtwV 

— êS Ùll-Clg3 O cé'uft- 

ùitféw<XfCC&’■fak' ~/Ane- 

■foncrtïoHs conrtCtŸue^ 
ort ^-ârtU<itont&urt Cà’o'ïSSaAirtc' 


£ou\- dëteAnm-neh- / _1 (x) 
0 >£. ^joten-d xeJ ert on- 
crtuAofie' -Js’Amïcjue- yel 
~teC cjixe- ft$) =K 


W-ï ou 

yl¥^ = -{ + ^-f ou 

<?Af^ ^ ^ [â J + oo [ — 7 - € [0 î+ co[ crt ^X — ~j^ ^ CocV' 

Donc on/ aura : =- •|-+^X--^ 

^-e = (-l + ^x-i j 2 

fDoù: VXe[-ij+oo[j /” 1 (x)= 8 + ^x-£--|j‘ 

IEXERCICE 261 


f J!& fonction/ d&fCm&fctfrx /(x)=(Vx+ï-1) 


/a/ Véfàwymicv Q U!e- dowaérte de- d&fùnvhons de-é, fuiy 
oo/CacCcV .rtrttiu* /(x) 

X->+œ 

b^trtu-die^^Ccc- oon/ti-yuuirt^ de- / ~4uA-ty: 


1 46 





















































2 bbicdè^/Uou monotonies de, Q 


3 V O'v Monter cju&- -f cocUnet/ mæu> 'fonettuons tdciptocjue' / 

cJ&fùtùe' ^cVumau iritéAA}<zCCe' J dont/ on/ detè\AuUterots. 


-i 


L Vetétomniï/ -f'\x) poufr tout 


CORRECTION 


(T) v cu„ Dètéïmnony 

XejQ<=>X+l>0 

Donc JÇ: =[-l;+co[ 

4 N /(x) = Jàam^ (VX+l-lV 



îf 

• JL 

■V-«(x) - 

-> sU(K)>0 




X-»+co 
=+co 


'Us Aioffùtc do rewpLacets. 


i?v Ulxv continuité de -f Auh/ Q 

On a: Xv— >x+1 est coutîrme siu/uQ 
et (VXeJ^)jX+l>0 
Donc : X i— >tx+ïest Conforme yiuh/ Dp 
et : x i—> -1 est coutume yicûw Dp 
Donc t Xi > (-v/x+I-l) est coutùrme yiuA/ Dp 


Sù uc- ettuvnc- -foHsMotv 

Con/fohiu&- sàuA/ Ji ’wvt&r vcvCCe' I 

&t (VXel);-4*(x)>0 

ACorS: x^.Jm.(k) 
eifc *4Ufy I 


(0 ou : -f est Continue A un Dp Qoyyupos e&- c/&~ c/eas*. -fons^don^s 

© v 'ÜZDL-a/ monotonie de -f siuA/ Dp 
Soiotvic K ds deu/K édéfoienvU' do D^ tett ejue- * < ^ 

x<ÿ=&>x+l<ÿ+l 

J*+ î <iéF* ï 


SÏ' o-<6 ~ÂCôrs »"’ >1 <é 2 "'* 1 


(^-i) 5 <(#Ti-i) 5 
/(*)</(<ÿ) 

D’oti -fcét sithtotcnt#ivt oroié^ccnvtès 


sintAs Dp 


/ efos UrfC<stè4H&nt/ 
ccoi&pcc+rte' I 
Ais etc sâeMsCettcesn/fs s&u 

(mÿ'hi 2 )’ 
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la continuité 























































la continuité 




(D -v O/'sf (Du, et/ f &yts cordcnnee sântAs Q 

ét? sétrCcÿfcnt&rtt CfoisSOMste s&mAs Q 

Donc -f (xd/nted/ xnne- fonctions 
réciproques f ~ x définies sW/u 

Msnr Uvfywcd/Ce J fesO que/ : 

J-/O) 

J"=/([-l;+oo[) 

= [-l;+oo[ 

fc-v Détéumkony / _1 (x) 

Soi^ *£<7, ottr eferofe ipel 
test que- f((f) =X 


1J^Ca#j :ôi/ xe[0;+co[ 
/(<?) =* ■ ■ "” •'* 


(^î.i) =* 
^+l-l=>/3< 
^^T=^ + l 
<É=>^M=(^< + 1) J 


Donc-, 


Vx€[0;+a5[ î /- , (x)=:>/x + £>/x 


-ç- 


Ca£ 


:£*> Xe[-/jO] 


g ed urne- fonction/ 

conUmtC' ef diridenKensts 
monotone- suth, uuts UstcwcdCc i 
dCots, g cuetmesis mmc fonction/ 
réciproque g" 1 définie- AUh 

d!/iriistéhroQ/tùy g (I) 


OOs s&uffùf <d’ ocppCiqoehs 

d/ünetge d'un- 

idéwouCCe'pats- ^cme- 

fonestiionr consUmne^ 

erfs dÂnosteinend/ croissante/ 


J?ouA/ déteémvnesis f- 1 (x) 
On- pr&tpd xeJ est/ on 
cfeudie- d’urnique- gel 
ieC que f(tf) =x 


i zg-<é / c\s 9 on* ou xcjj-lj+oo^ 

Donc x pends être positif 
ous négatif 

Si/ x<0 , on- eu pats de- drods 
d’écrire' 7x 

Donc, if fctnds dizenistev det 
detnx Cniy s^wisocanty-. 

X€[0;+oo[ 
xe]-l* 0] 










































<=> 0 -#^)=-* 

<^>f-^T=^ 

<i=>$7ï=1-tFx 
^+i=(i-</rx) 1 

4^>^=i-2^ôc + ^/rjô 2 .i 

4=>^=^/rx 2 -2</rx 

ÿ=W 2 -H.tt 


&cu k<o , ons tnuffcpCe' 
JU* d&tM c ntent-ére ^aV-1 
eds ons cotisas -x>0 

■e£: -(cx/_£j 3 =(£_a') 3 
6^ o#*- ofievofie' tÿ en/ 
foiUstioH/ de* k 
octis tf = -f~\x) 


Donc-, 


\/x6[-i 5 o]îr , (x)=^c 2 -e^x 


D'o*) Z' 1 défîmes 




Vx€[.i 5 0]5Z’ , (x)=O-e^x 

Vx € [o;+co[ j f-\x)=ïjx; 2 + a>/x 


EXERCICE 27 


Soifs f -JUxs fonsciïson/ défùtie' ^peth/ : 


/(*)= 


3x-l 


1-x 


Dedeh/MvruAs Q -Jb don/com de* ded'üudik/Hs d&f. 
b*s Ccdscuf&is ~£e* -JUMÙstey c/e* Z oo<sk Borne* de' Vf 
2-v ot^ CcvCousCeAs Z(x) *potA\~ douds xe Vf 

5v Vretsev-fe- das&Cecws de* Vcthircvtvon*' do- Z. 
%*,Sovt/g Cas restrtifCow Je fs4<A/vJ!/'Uid^c<dfe l=]0;l] 

O'v Monter cjues g ccdweds MAie- foncfîbKs rdeisproejaes g 
/'/■• . ^ -Ai. . /A T /.. J* .. _ 


-1 


définies ~4iti/ oiAis inst&iAXvCCe* J dont/ ou/ defyinUtterct/. 

&*Ccts(s&usù^ g(2)eds eus déduises’ 

Cv VeùVmM/ g _1 (x) jyoufr'kxd? xeJ” 
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L5v^.^S^\ j^^A\arZl 


la continuité 









































la continuité 



(T) v o^v DéfaUtmoM Q 

I-X/ïo 


U£(x) 

V(x) 


->V(x)^0 


Dokc\ j£=Æ\{ 1 } 



=+co 


© vCV/v' C^^AasuZoM -f'(x) 

0ns eu / est/ <J£rwou£>Ce' ^MiAs Ç. 

Sotô'xe Vç 

*)■(«•)■ 

_ (JX -1)'(1 - x) - (1- X)'(JX -1) 

(1-X) 1 

_ 3(l-X)-(-l)(3X-l) 

(1-x) 1 

3-3x + 3x~l 

- (l-x)> 


-v ’ fcMïCiciy rcKstVo&it&éCe' ■v' 


IxtY -xt?.v-—«'.v-’ 
,V/“ V 2 


(X f -0\ 

K 

(ci'X)= eu 

)=-£] 


A^ -/ 























































fa+s'oCC' 'folsBC&OMir c/& V’OtAiov&tfW c/fr f. 

0/^a-:(VX€^)}/^x)= ô 


(l-x) 2 

Or (\/Xei£);(l-X) 2 >0 ^ 2>0 
(VXeJ^)î f'(x)>0 

Vous f ctviôSCMvté'deusx 

lAtst&rva^C&i' ]-ao ; l[^£ ]1 ;+co[ 


X 

-00 

+ CO 

/to 

+ 

+ 

/(*) 

•^ + 00 

-3 j 

Ns ^r—^ ./ 




1 

1 

V 


fer ^< x > 

I 

1 

Ÿ 

feï* ^<*> 


iûw- 

X->+oo 7 w 






3v c^v SoVf g(x)=f(x)',fouA/ tout Xe]lj+<»[ 
0ttr ou g est confàmi&-oufr 

-Jt*UyteArtcvCCe' I'] l> +00 [ 
ô{/ g est'sfbrfcÂténwffr 
croies cmtè'Ouh' I 

Voue g ccd met/ Mut^ 'fonodfan/ 

t'CcC^t'ocjuC' g -1 ddfôtiic ^4uA/ 

octr btrfèwcvCC& J" ieC cjue' 

<T=gO) 

/=^(] ii+œ [) 

= ha#® ’ë^s^l 

=]-«>-*[ 


Si/ g e&b Ortie- fonction, 

continue' eds sCtrioteuHe^vt 
monotone ^ut/v omis ùùtcv^cMo' i 

otCons, g ccctmedi oone 'fonction/ 
réepproejue, g' x defÙHC oua, 

Ùid/A^CvtÙ, g (I) 


0$, sM/ffùt <d* ccppCiytuA, 


—fSùnctge' eJ'ufy 


InrféWwCCe'Mute 
fonction, continue' 
edi MtAiodetneni/ Croissccnte 




LSK-O. 


ZïïÿârZS 
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la continuité 



























































la continuité 




£>«, CovCotsisCon* g( 2 .) Ms g^(-£) 


* 


_ 3x£-l _ ^ 


Oh a ■.§(.&)=-S 
Donc : 


g A (-s) = Z 


* 21 / g OscUnet' U 4 *te- fonOsUotV 

r&Gij3KXju&'Q,~\ otsCorsi 

g(*)=y'<=>3' , ($)=*- 


Cm OStibmryvoH* Q~^ (£) 

Soit- x.eJ, oii' ctwr&be' &el t&C <jue. g{ÿ)=S 

W -1 


si*)-* 


■=*, 


i-it , , 

OZtf-Uxil-ÿ) 

Zif-UK-K# 
Zÿ+x.ÿ=x .+1 
tf'(Z+S)=x.+\ 


SouA' JéteMmmeA/ g'*(*) 
On. xsrettd xcJ et 1 ow 
ofU^cde' JsMnUjiU' ÿe.1 
icC cjuc- g(^)=s 


r-gk (*♦**« <*• *<_3) 


0o u: 



EXERCICE 28 


Sovb f JCas fonottoh/ Jefùvie' ^?aV : / (x)= Va/1+X 2 * * * & -Tx 


1 *, ots*. Monstres cjuc*'. (ÿxe^.)î x+Vl+x 2 >o 
<3^> dédusùres cjU6 Q= (R 

2 ^ &tUdiev~Æci' continuât# d& fs&MAs IR 

3^ ftitsscLietis-Jtcv- Monotonie^ de- f^euAs -Jl*'UtstésirasCCes 
[Oj + co[ ^4/ COtkctAsC&l, — (jC) 

4„Sovt/g Cas restriction Je /^^^WzW^a^î^I=[0;+«»[ 

o, v Montrer cjue- g coJauMs jam& fonctions rdcisprociues g* 
JéfifUes ^m\s uws J Joiïts on Jetimnnerots . 

& Vefàsmm&i/g A (x) ^ou^iocib kcJ 


|52 























































CORRECTION 


a v Aioufaovw (jue : (ÿxe/£)î x+Vl+x 2 >o 

jl~&?j Si : Xc[0î+oo[ 

x>0 =>x 2 >0 et x>0 
l+x 2 >l etx^O 
l^x >0 
Vl+x 2 + x >1 

Vï+x 2 + x>0 (c«vl >o) 


©où: (VXe[0 J+oo [)i xWi+x 1 >o 


[^£(wj Si !*«]-£»< 0 [ 


(Dïv ci : / » \ / i \ 

VüF+x = (Vi+x 2 +x)(Vi+x 2 -x) 

Vl+x 2 -x 


Vl+x 2 -x 2 


Vl+x 2 -x 

l+x 2 -x 2 


Vl+x 2 -x 

1 


Vl+x 2 -x 


•f>uiscju£'\ x <0 

T^/oAS :yfï+X ?>0 et -X >0 


©0/ZC:Vl+X 2 -X> 0 


iDow : (Vxe]-03* 0[)î x+Vl+x 2 >0 


Alors VI+x 2 >0 et o 

Voyuo, OHr'p&ut-paA' déduixe^ 

de- Vl+X 2 + X 

Vovn# ce- ccw, Çsas+eMsa, ntieu^ 

de* nustAt^Clev -ga^jée' 
conjugué'. 

Viorne ^a\t-f>ouA,-£evefif AAts 
racine' 

et d’autre' gou/i, cusoiAs 

Vi+X 2 - X cjuds eet 

sttricdéntent goditrf 


Ccyxotueicins 


(VXe/2.); X+>/l+X 2 >0 


£v Véduisonycjues:Q = /R 

On,as: X€j£<=> 1+X 2 >0 VI +X 2 +X>0 
aax 2 )-1 «Jb Vl+x 2 +x>0 







cs^-V^ 4 \ 

— • V-* 
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la continuité 







































































la continuité 




(Vxe/£)}X 2 ^-1 

J’cuprèé' cfuwfcoH'-pr&c&c/etftés, ous as: 

(Vx € /R.) ; Vï+X r + X >0 
Voù, : Q = fo 

2„ 'oCsxxs conACtvtwbë <J& f sUOv IR 
Qnscir\x i—> /+A 2 ^1/ con&Hsvœ' ^Htv (R f>oCÿn£»t~e>' 
ci/ (VxeÆ>)î Vl+A 2 >0 
£><?ttO : X|—> V1 +x 2 OOaAa^CCO' ^éliAs fR 

&ts -pufècjuo t X \—>x ContinuerIR 

.ACors: xi—>Vl+X 2 +X tohAï+uue' 

-s&uAs IR. 

£yts COMAHC' :(VXe/£); Vl+X 2 + X>0 

ytCons : /: xi—Wvi+x 2 + x <ss^ coutume yiuh>fil 

3^ Ç/tsusd/torM'-Jixis- ttfofKït&nfe' c/e- é^4i^^’ùuùtomC{& [0;+a>[ 

5oi&nAs K As if dousx vCeweritl' Ae- [0;+oo[ x 

-x =$>x 2 <y ' 2 <& *<y/ 

=>f+* 2 <f+ ( ÿ' 2 e£ 

=>Vl+<x 2 < ^i +^ 2 

=$>JÛÂ+x<^üÿ?+ÿ 


5^ ^ eéfc-MMe- fonction/ 
Confondu- s & a/v Jl’wut&rvcvCû' I 

# (VXel);^(x )>0 
ACor$'. x-^Jm.(k) 
eA CGivtmu&stuV I 


'S Si> O efr ÿè 0 

AOoksx 


l +* 2 + * < Jjl+/+^ 

=>m<m 

‘Dofi'C* / ^jAri"oti'i>U}ïi' 7 Û' c roiéycw^C' 

*Mï-£' , ùrte'tvxxCCe' [ 0 ;+œ[ 

/(x) 


/ s&foiktfèHi&né/ 
croUpa+rté' AuAr I 

eA? ACdAeAtizAï/t- Ais 
(V(X;^)eI 2 )i 


► + <X> 


^( x )=x^~ Vvi+x 2 + x” =+co AuAfiA/ cf* re*nf>Cocets. 


Ar« ova/ Soi/t? ^(x)=/(x) j -pour éouA? x6-[o>+oe>[ 
(Dus as g&As Confatme'^ub' l=[0î+a>[ 

6£ g sâtAikAéfKO^yt^ croUéAPisntè^sOUV I 





































Voyto g cvcUn&t? ucn# foH'C&otp' 


JY 


vnstét'vcrCïe' CT ~t&C <ju& : 

(1=50) 

J-=£([O i+ »[) 

=[g(oy>Ji^j^) [ 

= [lî+oo[ 

^ " (x) 

ôoi^ *£ J*,, ofwrcfuy ÿel 

te£ cjiie. £(#)=* 

8 <*) m * 



1+ < f 2+ <^ =x 
) fü/ + ^=x 2 

< ^ 1+ f=( x2 -nf 

1 +^ 2 = X 4 — £X 

gx 2 ^=x 4 -l 



(2X 2 *0 Car x«3) 





la continuité 






















































la continuité 




Otu potds cutssù con4idèrer 
Ga/ -fonsctioHf fy : Xh 
x 2 -l-=2<=>^(X)=0 


x-i--2 
x 


1~ 0fp considère* Cxz~ ’fon^cdoyy -f dé-fiAsù> ^oiS^ds , ùdèbV'(*CC&' [i>£] 
pa^\ /(x)=x 2 —i- 

Ohr vtxs Monstre*' cjuc' d f cojoasiXoM/’ 

/(x)=2 admet- Mm* sioCtv&ow 
sUaipuC' -t&C, cju&- oo e]l;&[ 

G Ms cks\ x i—> x 2 &ds ccnsUmxe* s&uA/-J dtntâMrcidCe'\l)£\ 

xh>-1 eds (X>nfct*u& lj&] Fonctions rastiomne'CCe' 
X 

Vomo ; /: x i—>X 2 -— eds lj&] 

X 

OcMMfiCs éfewds stommte* do- dousx -fotuc/tison^ coyyfànueŸ 

j/d)- 1 ’|=-2 

A?/^:/(l)<2</(2) 

9 d'apre# -des tCcat'ème' de* v-ctsC&ufo' indZtmodùaire', 
dddescendions -f (x)=2 (x-cUn^sC cous -^cne^s^CuAl<>>i/ 

oO stxtisd’tndévvvdùs^l)^ 

im ~ £ouA prouver cju^ oo isOstevffi/i? de^ Mondrev 


cjUé' Cas foHscfcon' / edx 
hionaùbne^souy [l}&] 

Soi&nds k dx tp deusx éddmemd^ 
d&\l)i\-tdé / X<^ 

i>j 


^ lEourcjuoi- peu/b- otu 

uùtUiAiAf Ça* d&fUùstioiv? 

Cerf-. X>0 

\ J > 'fiDcW'C- Ces CCWlis vos 
conteweA/ de- séypM-&o(es < 
'fi A vos cCcwvgeA/ d& 

stypH-boCes < 

18 -A s/ovJUr rendre* < 

A 


>2 3 


"x ^ 


2 1 

ft 

=>* 2 A- z <f-j- & 

■fVXfi#) 


/ e&t/ S&ù•stém&wfs 

croUwxtyte' stuAs I 
s&is ests s 4 € 44 sC£ 4 tt&nd/’ sâis 

(V(x»0«I 2 )> 

^<^=^>/(x)</(^) 
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Vonro f etôséfoUfetnmfi oroUp*4ufc^’Cnüwc<sCCes [lj&] 

tt joaA, Aude, oc est unique 


ï+,ou«,Mowtton# cjues: oo=\ 2co+3 


o o= \ ! 2 cC+3 oC/ 3 =2o0+3 

<zz>o0 3 -3=2o0 


tfcis, pour Je/termuner oo en- 

fonsC&OHs J& cO OMr &ôS(MsC Je 


<. v oc 3 _3 _ 2cO 

oC ~ cC 


GowM&nrceïr 


oO*Q 


f 


aAs -Afr réé'uJtscvt' 


<zz>^2l__É_ = 2 

oC oG 


JanscticJe cC=\l2cO+3 est ons 


<=>* 2 -è= z 


facMi&j'ortnS' pouhs J@sa, rensJfes 


cO 


<=>/(co)=2 


/âoué' -formes /(oC)=2 


6 ^ qoiMéques f(oC )=2 edéucns propositions s/ra/e 

/lùoVS ccJ\j2cO+3 

Montrons ques: Vïï <oc< Iff 

0ns cts l<cx><2 6^/ oc=\l2ôô+3 
l<oO<2 <^=>2<2cC<£ 

<=>5<2oc+3<7 
< >/2oc>+3 <c>/7 
<=>ll5<oG<lf7 

Vous: 


cf£s sUtsffirfs 

d’en^oac/rets /2ce+3 


aV'&o 1 <<*><& 


té<cO<\IŸ 


EXERCICE 30 


So^ fJsas fonscstîsons Jêfùtïes^uAs IR paAs-\ 
K (Xsas CctsCcusCeAs /(X) , toufcxe /R 



6v JéJuiAes-Jt'Cts monotonies Je f^éuAs /R~ 

2 a/ tAonstf'er ques^’équscuttsonr f (x)='fô ctdt/et?urnesuoCoisUons 

Msftùcjues cO Jasn#^*inter votsCCes -yj-—^ 

3-v Oi/-/s MonstreA/ que f cedmet/ucnes fon/vUcn# réciproques f 
Jéfûttées ^süaAs uttts îmstéviA-aséfes c7" ques~fs ’on- préci$e\s<?ts 


.1 






^TïZI^ï\ârS 
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la continuité 













































la continuité 


Montre*' cjue : / _1 (x)=- J 2 ~ x ^ ^ 

Montrer cfue- : i < ^^Æ < 1 




fi» 


>our ’toust' xe<T 


CORRECTION 


1+rOtfAS CotsCctrvCoMd' 

Qu' ou / dét'wvd>Ce IR 
Soft/ k&IR~ 

^-(ro)' 

(x\2)'(2x\l)-(2x\l)'(x 2 t 2) 
(2x 2 +1) 2 

2x(2x+1)-4x(x 2 +2) 

(2X+1) 2 

_ 4x + &x — 4»x -8x 

(2x 2 +l) 2 

-Sx 

(2x 2 +l) 2 

: 

Bat MOHrdtbtote' <Jfr ~f (RT 


TôtuyUc’tp- rcéfconne'Cû'. 

(u/X Ud.V - lir.V-’ 

\vr 


v 2 



(x^) =/^A 


= ont* 


»-t 



Ods as : (VXeÆ“); /£x) 

Or (VxeÆ“)j(2x+l) 2 >0 


-Sx 


(2x 2 +l) 2 


(2x+l) : ed> 

sAfcùcferM&nis posvtvf’ 


Donc- -d<y ^dgne- de- /(x) dépend du Bègue- de- - 6\ 
puîScjuCr : x <0 
jdCodS\-6 >c <0 

^^=:(VX6/e-);f{x)<0 

D’où* / ^i&lc£émetvts oroUwtiidsy IR~ 
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CSVs*A 























































2 *, Monfoony cju& ’^uafovn' /(x)=>/& ooxJw&ù M*t&- ^vUï&ohs 
-tupùcjue' cO ’t&ù ÿue~ coêJ-Z-i-L^ 

(Dm ois- -f c4^ -Js ùitéfr&aXCe' -£j-i-J 


OonttH& é^ùétftfo -fonefoons noôtZ'Onfte'CCe' 

(- f ) 2 * 1 


4 $)- 


22 


££:/ 


: H) 


1? 


«i> Æ 


3_ 

2 


' W 1 

^OA^t> :/(-|) < Vë< ff-j-j 

Voue, c/’aforev ^Ces ’ùfiébrètues c/e# wUeuM’ irifaMH&cUeùte 
J!/é^Urfvtien/ /(x )='îï oiscUyivI/ ouït/ MoUté'Mtie' ^ieLufoon/ 
ce i&Ç Cju& oceJ-2.;-i£ 

&tr Comme- f eéfo oroUwrites -|$-i.] 

yf'Cors oc edsut4ri*ju&. 

~>+s Cku 

0Hr Ois- / CdH? COyytUpU^^HAs- 

üytcv^ooCCe^ IR~ 


&t/ / sàtiriefownemèt' 
oroUwmfa^rbV ff(~ 

Voue -f ccd met/ Msn& fonction/ 
récCjPt'ocjue- -f A définie' *4u/v 
ubty iufowcbCCes <T toC cjues 

j-=/(]-<*> ; o]) 

= ]ifer/ (x)i/(0) ] 

-M 


5^ g cédé uvm- fonefoon/ 

conforme' efo yifoiefome^vt' 
monotone- sut/v jmy UvfcvvwCCe' i 

ffCons f g OOcl/MO^ ~4MtC- 'fonction/ 
t'ecpprocjuc- gf x <defùti£ sWh 

g(I) 


3^ sdcoffùf c/’appfùyueV 

— f/Ùïb&gO td'Urfir 
irttéWvbCCes ^<z>ïs- UMtc- 


■foncfoom confondue' 
efo ^foioitofncptt/ croissemte' 


Jiui~-f(x)=Jiwi~ *t±à. -J/jwu -ül = J_ 

X-»-00 X-»-00 &X 2 +1 X-»-oo£x 2 & 
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la continuité 


























la continuité 




£)„ VéÙkMmcM / _1 (x) 
ôod/ xeT, Ohr oâcfduy ÿel 
tùOcjne. f(ÿ)=X 

f{#)=X^Î- 


+2 


=x 


<=>ÿ 2 +2=x(2f + i) 
<=$>tf 2 +2 = 2xif+x 
<=>f-2xf=X-2 
<^ 2 (l-2x) = X-2 


2ouhs dêt(Miivneàs / _1 (x) 
On- ^orend xeJ of/ on, 
ofiehofie' -JsM*virCju& gel 
~teC cjixe- f[ÿ) =K 


<=>#*= fîk ( 1 - Zx ï° ( >a^ x 'ïj) 

^ ft— {t 


2 
- 2 _ 

2x 


Or ÿ/elR~ 

VortsC: #=- 2 -X 

° V 1 - 2 X | 2 x-l 

Doàs: 


(V*ejV J (*)=-Jg 


4» Montrons que- : ± < 

On, ois oO e&t/ jfrvts sfroUvtron' c/fr ^Js’écjUrfUons f(x)=$ 
VoftC:-f(oo) = J% 

oO=/' 1 (Vë) 


=-JS 


OVIssiwfr Cjue: -J<o0<-1 

-i<-IM<-i 


On, retnfDUvce' x $ 

Jcmv il 'expreééicK' Je- f~\x) 

On, oH^dl^ MH, €W>çidAXXt1toi/t' 

’Doho, on, fowti inrtev^eHnA/ 

-Qe,-favt, (jue, 
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LSVo~V 


±*di\*f£k 











































EXERCICE 31 


Soifc f Msn^s fonctions [l>2] 

feO CjUC /(!)=-! 


Montrer cjUs'iC existes ows m^Up^map- reefs c o dam# 
MinfoisvctCCe ]lj2[ fesO e/ue> : (2-<o)/(oo)=/- <o 


CORRECTION 


On V-cts won/ùrev ouesJ^écjpua/tieiv (2_x)/(x)=l-x admet/ 
cws Moww sune- sK>t<ntion/ oc darr^irÙWasftes ]l;2[ 

Considère Jictr -fonctions Ce définie*4tiAs Jt’UdfrffîxlCe [l>2] 
fOfr: £( x ) = (2_x)/(x)-l+X 

0n as: A.—>2_x continue^uAs^’Uttivocclfe [l>2] j?© Cÿsttchie' 

&(/ î A t—> /(X) eds Continue siUAs ^’UtteVOvdCe [l?2] J'aprU ^’âhonc<S 
Donc : Ai—>(2-x)/(x) c^ntifiue ^uAs [lj2] 

Oonttne- éstcvnés -firoéuet' de- deux -fotocstëoMs ccnéuryue^ 

ôis comme : A i-> -1+x ecti continue siuv Jt/’ùifawMes [l;2] 
s^Lofs fi: Ai—>(2_x)/(x)~ 1+X continue^&uAs^’ùnÙwcUfe [l>2] 


<5£ on-as: U(l) = (2-1)/(1)-1+1 = /(1)=_1 


y^(2) = (2-2)/(2)-l+2 = l 
yf(l)x>i(2)<0 

Vone, d'aprèr Jte théorèmes deV 
V-afeuX* UdeAmtéclùmAe, vù existe eue 
totemsutn- refC ece]U 2 [ teO cjtie H(oe )=o 
Voue: 3coe]ljg[;(2-oo)/(oo)-/+oO=o 


3^- £ Contistuice ^euA, 

umu indéAvasCCe ■fermés 
oc'; B cviseo fi (pi) x /£(£) < 0 
dfCors, isC existe dce. ce; B 
teO cjuefi(pO)=Q 


VbÙ: 3cC€]1î2[î(2-cO)/(oo)=/_oO 
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EXERCICE 32 



Donc : Q =]0j + oo[ 

£>* CcvCcctsC c/e^ 

i ,Vÿ-l = _ c0 

X-»0 + W X-»0+ Vx 

X->+oo X->+oo Vx 

«JL-Ê-i 

X-»+co Vx Vx 

»JL-Vx_J_ 

X-»+oo Vx 
=+co 


$*>£> ✓tffr- O/t- rê*Hf>Cc*CO- X. 

-paAs +co > O/J' 2^- troiAWi, 

J&as'foKHte^ in*deté\\tvùneé*- — 

00 

Ote jOMA/b' •fdtAjO'jécu' 
ntêiévode' ci*- con/tres, 

our biens -fcxctbrUeAs -de* 
nnAMrtsCrtéuh/ Vx 


2 ^ C^v VerisfCon* cjue* : /(x)=Vx--^- *f>ouA* t^udrxeC*. 

Vx 
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3 Vx’Vx 


: 



*.r*^ . A\\ r" x ^ cT r 


; r- —^ v cz3> C^ Vl L . JÂ^ 

<£>1^— 

. *i» 

>»— yxjJ 1 «üi\ 

V M. - - ^ • 


£v *Cus m^n<>boyvù^ cf& ~f*uih, 


5oiem7 x,efr U/ deux, élmteriti' J& ] 0 ;+<»[ ■teû' cjue- * <^ 
x<y=>Vx<ffl 


s<Wd w>w 


® <vr * i -w>-# 

®-w <w -i 

/(*)</» 


/ A&lkïtMiUwÀ/ 
oroUpcvf'ytc' ^Wir I 

efc *^4M>£e4n&n/{s siis 

{\/(^)eI 2 ); 

-x<^=>/(x)</(f) 


Voruo ~f 4é£ ^a&i^te^H&rtdfr' 

(\/XeÆ.)îX->/x 2 +4.< 0 
(Vxe/£);x+>/x 2 +4. >0 

Montrons CJU&-. (Vx€Æ.) ; X->/x 2 +4. <o 


3 ^ hforffoow cjues\< 


I e * &cvy : 6^ X<0 
0tts a,- -\/x 2 + 4 <0 

2><wc x-\/x 2 +4- <o 

(Vxe/^“)jx-y/x 2 +4<o 

1*'™*'eu*'. 3^ x^o 







C5Vo-v 
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X-y/X 2 +4 

_ (x->/x 2 + 4 )(xWx 2 +4 ) 

x+\/x 2 + 4 


X 




x+^x 2 + 4- 
x -(x 2 +4) 
x +> /x 2 +4 
x 2 ~x 2 _ 4 

x+^x 2 + 4 
-4 

x+>/x 2 +4 

Or : -4 <o ^ x+Vx 2 +4 >o 
ifc/zc : —— ^ <o 


ACors >/x 2 +4 >o ^ 

Vono, o*u f>eusfi fct* JécluU'e' 

A& *4iigné» Je X-\/x 2 +4 

Dan*' c& gcwj 

J& MstAfefCieA/ faAs Ab- c^nfu^grcuP-, 
Jlt+n& ^>oaJ^ fou/^ Aewv Aas t'cocùne' 
-eAs J’cwistïe fa/Js four csatoïa/ 

X+>/x 2 +4 cjui cA *Ari<rfà4uonst> fositûf 


x+Vx 2 +4 
: (V X e/£ + ) ; X->/x 2 + 4 <0 (î) 

‘D'oa : (\/XeÆ.);x->/x 2 +4<o 
WT Monrtrow cju& (VXe/e);x +> /x 2 +4 >0 

V 

I e * Ca# : 5^ X>0 

a- : A ^0 \/x 2 +4 >0 

9<VfrO: X+>/x 2 +4 >0 
Vohuo\ (\/Xe^ + )jx+>/x 2 +4 >0 

1**^ Cct4r\ Si X^o 

-X>0 

D’ovprè* (J), o/*- oma^ _ x _ > /(-X) 2 + 4 <o 
Qonso: -X--y/x 2 +4 <0 
0 oak>: -(x+Vx 2 + 4)<0 
Vo>*o: (VXe/^ _ )îX+Vx 2 + 4 >0 
V’oiu: (VXe/^)jx+>/x 2 + 4 >0 


<-4Y n 


1\4\ 
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< rv -U\ l -.-.u^rA, 

•• • ^/•» * 






















































(Vx £ Æ.) ; x->/x 2 +4 <0 

(VX£/?.)îX+Vx 2 +4 >0 

0#^ A>—> -\ 2 con&tvue' Dp 

Ôt:(\/Xe^)-,x 2 >0 

Vono-\ x<—>\Jx? e+t Cowt*nM€s-^iMis 

tt COHUM-&- : a ►—> -1 COH&irue' Q- 

dOons x ■—>Vtf-1 Contimne^ &u\~ Dp 

jsuizcjtcc ': x>-^y% eét Confon^tte* s4*iAr Dp 

££ (VXfiJ^);Vx"£0 

J / : X*—> c*>n?àyiMt6' sov û • 

Vx 

@Hsar -f Oét COntinUO ]()•, +co[ 

croCssoipte' ]0;+co[ 

Vo/po -f opdfnet uate- fonc/tion^ 

A&ciproeju&- détentes ~*éuAs 

uaw i*vtûrvcc'DC&’ J ’ "6^ 

J-= f (] 0 ; + co[) 

=]i i ^/(*) i fe/(*)[ 


g e&bame- -fon^Uon/ 

consUtvue' &(/ stfoù<ïbe4u&nA> 
Monotones sut/v jmv Uvtc^cM^ i 

ffCofê, g ~4Mt& 'fonctions 

l'ecùprocjUC' g~ l defùti& sWAs 

Mùd^cMe, g(I) 


= ]—oo ;+co[ 

X 

&*, swn&de' xxcttà^xstisony do- f~ 
Q)H" s&&it quo f et f ont^fo 

frt&tsto- ^4&ti<y de- Vo\i<vti<>n4' 


/Zu/ffùt <d’ a^pCùtjuohs 

^düftOC^Ô^ cJ*UMr 

lutévixfrCCes -Maic- 

’foncfooKs condùvu&- 
où sâtMofotnewù Cïoi&ScxÆvtc' 


&t/^Duiscjuc- f oct ^etécdz+HOnt ctvUéowdo ~4<Ms I = ]0 j+co[ 
s4Cok s f~^ ett sfotkÿtoi+tond? croi44otsnte^ ^chAs J = ]-a> ;+co[ 

Cm VêtormÀrtuoiti' /" (x) 

Soit xeJ, on- oforoHo- y^e tôt- cjuo f(Jf) =K 

■f(#)=x ^ 


■=.>< 


w 

ffî-i= kW 




\t> —= *^dkfÂS 


C5Vo-V 


ZïïÿârZS 
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W-xW- 1=0 (E) 

Bovb-J/écjuoMoty W 2 -X,W-1=0 
On pyose- Y= y cvoec, /^o 

'Oô f ê<ÿua/Uon' (E) devùonts Y - X Y_1=0 
diG<*lAHén*Oti/{s 

A=6 2 _ 4 «,c f^ =/ x 

= X 2 +4 

0a*. c^-.*(Vx€/e)îX 2 +4>o 
SufocfuC' A>0 

ddsors écjUrC^tirons (£) cudUnets 

doUsK sboCtftisOlPi' dtâfcin<diy 

v/_ -£+d& _ X Wx 2 + 4 \/_ - B — d K _ X - \/x 2 + 4 

2a. “ 2 /2 2a. 2 

££ ^Duiscju^ Y^o 

£À/ d’coprèy-JL&- réonnsOtsods d& Cras cjueétXons 3 

(Dtvcts (Vxe/^.)jx+Vx 2 +4 >0 (VXe/^)jx->/x 2 +4 <o 

CW y = X^jp± 

Voh*> W= X +^P+* 


O cxs = \(p" 
caV ^e]0î + oo[ 
iWi. détèA+ndiev g, 
on- pewi> edf&ctïU&is 
^unis ofacmgentoirts 
des \joCivcd>Ce^ 
t^x jou* -ù- 
d > Mnts spcfrxMnettes 

Vono, on vois 
détérnùmeA/ tj/ e*v 
■Fonction/ d& x 



^ _ ^x+vx 2 +4 y 


d'pr&t' cvvviS/ 
dest&YMÀsno v y 

Ort/Jie' re*Hf>Co*sCC' 

jJCtAs 

ôt> on déduits y 


IEXERCICE 3 fl 



|(i(i 


C5Vo-V 

















































(Dh/ ODviiis<J£f&- (E): / x^+3x~2=0 


S?re4m-'è\& ^coùtie- 




KJutffofUV cjue* (E) ccdM&t>uwte- ^oUc&on- 

-uniques cO -4uàs- R 

2 ~ \lénsfieAs cjuC' : cO e]0 ; 1[ 

3m Vowtei-„ sU*u e^i-c- c^dxe^*fe*^d^ oc* d^tx^nfCidi^de- O,S 


Ve^xLenu> ^aAÆvC' 


XL 


Hf&tüode- de Gardon- 


BoiCsrtts ue- et? z> deu-x réèCr. 

UMondïror cjue-\ (U'+^) 3 +3(U'+^)-£ = t</ 3 +i^+3(U'î>'+l)(4'+y')-& 

2a/ &nr déduÎAe- CJUC' *>4ÙU4r &t> v- v^ê^idCeivi^ 

iii +v=& çvCors (u + v) est~ 4 oCufocns de (E) 

[uv=-l 

3a/ Mokïôf'el' cjue -pour ~ùbu4- reédi ue et- V* nons nidt, oh- or: 

u/ 3 +v 5 =(t . v f(i^ 3 ) 2 -âu^ 3 -l = 0 


uv =-1 1 y=--L 

U/ 


4v Résoudre c/cmï /R ^d/écjtAscÿUons (E'): 1=0 

iv &n- clddtùhe'-J3<*' v-cxsC&u/is excédés Je- oc- 


CORRECTION 


a-o (a/xy=a' j 


U MoiïtroW' cjue- d^eijteatixotp- (E) oedm&t -^ette — 'Cenè^ue- 
^cCtrtddoyx ocs /R. 

Soits f -Jsxxs foncfcoyy dédidCe^-^Ud^- IR -jouV\ /(x)= s<?+3X-2 
'ZCœ MOHo’towCC' Je- -f 
Soit/ /Xe JR 
f’(X)=(X 3 +3 X-2)’ 

=3X 2 +3 

Vonc:(\/Xe/R.) ;/’(X) = 3X 2 +3 
&t poilue- (VXeÆ.) ; 3X 2 >0 ^ 3>0 




>y-1 


(as*! y )=a'tpX 


H-t 
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Votuo -f 4éti ri<st&tH&rtst' çx'otipcwte'sàwr IR 

0Hs Cts f condhrtn&^uAr /R, cens f eAs-t^tr--fcoC^nAnre^ 

ois / oroiss cxstvtc' IR 

=]-oo;+oo[ 

&b ^uiscjuo Oc J 

Ators s ÀAdtjUsCtsàùoHs 

codm&t/u*H0' ^oCuépoyp 
-m^tp-juc- ce, ^puhs /R 

2^ \!érùfùoK4' cjuo\ooê\ o;l[ 

(Dru aoe !R 

tp[K 0)-« 

1/(1) = 2 

£W^:/(0)x/(l)< 0 


5^ / esb'Mrtte- -fonctions 

coyÿtinino eti sdtirUAottienti 

Monoisones^iu^ \cp;S ] ? co fors : 
(\/^e/([^]) )(3 !X£[^]);/(x) =< ^ 


Votre, d'cujo/'£*-£&• tificbrémc 

de* vxxsCowAA' tiid^hfédtcpùre 
OHr OOuAsCts oOe]Q‘,l[ 


Sù f eAs OondùfisuC' sâu/r 
umu insté\vc(sCCc' fcrnte^ 
ou; S (XA/eo f (et) x /(£) < 0 

ACors, vC oxisto ooe av£ 
foC cju& f(pO)=Q 


X 

-a? Q oC 1 +co 

/(X) 

_ 


7>A/Dôùn'wtinirtH*^ustu- ensC<nrdrevends de' co d’oiAtupCctude o,5. 
(Dus ascoe\0\l[ 

'o& > ouw^C&isuudc' d& AAisnd&t'vetsDCc' ] 0 \\cAu 1—0 = 1 


certsfro c/& Ai’ùnA^vcxsDCe'}<)\\e*bs ü±L = o,5 


et f(0,Ç)=-O.3?5 
Votre /(0,5)x /(l) < 0 
Votre, d’etsurè* T. V.I 
on- CUPiVCP- ©C'éjo^jlf 


X 

-CD 0,5 oC 1 +00 

/(X) 


î ! _ + oo 

/ 

i W' _.<+> 

« O 


VeUrXliMC- XCOAsttC- 


1a/M oHstrorpt cj(i& : (u +y) 3 + 3(u+v)-& = uR+ v- 3 +i (uv-+l)(u+v)-& 






































(u + v ) 3 +3 (iv + v)-â 
=u/ 3 +v- 3 +3uv(u+is)+3(u+îs)-fi 
=U/ 3 +r 3 +3(u, + is)(uv+l)-â 


(ou+É>y=ci?+ 3ct?C>+ 3crû> 2 + J 
= a? + 3&h(pv+£>\+b 


Voà^:(u +v ) 3 +3 (u + v)-1 = u^ 3 +z/- 3 +3 (uv+ ï)(u+v)-& 

OeJutioH# <ju&~ ; u<r v- ^ ~ 

dfCors (u+v) eït-^oCu/tuons Je (E) 

f U/*+ v 3 — & 

On, suppose cjicC' : < ^ 

£À/ on- Montres cjue> (u + v) 
eéti^éoCution/ Je (E) 

Gnr ou w 3 +v 3 = leti uir=-l 
Vohso 


= 2 


Fou^ KfonFrei' cju& F =£> Q, 

' ^ Supposer cju& Cc^ 
proposition? F e*ti 

Oïy peuvC ; / vraie, 

^ Cti utontirer cjue- 
Q eJ? evuitù 'freufer 


u/ 3 +V' 3 +3(U’ir+ï)(u+v)-(l = &+3(-l+l)(u, + i>)-& 

= 0 


Ft> Contins (u+tf+3(u+îi)-{l = u/ 3 +V' 3 +3(uir+ï)(u'+v : )-(! J 

ACoks (i4 + y) 3 +3(i4+y)-S = 0 

ôti pu\?*4uvte? (u+v) e&C^cCutions Je? (E) 

D’où- / u ' 3+ ^ 3 = 2 ( u+ ï) eet^cUrfto»- c/e- (E) 

yuv'=-i v ' 

3v Qolenti uîs eti V' Jeux. reeF* ho/*- nuF^ 

McnvfrcH* cjue-. \ («'f-2u- î -1.0 


{ 


U/ 3 +V 3 = & 
UV-=-l 


U/ 3 + 


(4 ) 3 = 2 


^ ~ vu 


V-=-J- 

vu 


w } ~L=il 


VU J 


^ ~ vu 


Ou/ reuipCace- v pafc - cW 
JSice première? écjuottion/ Ju? 


Ur- 1 




U' 



^ “ U/ 
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u/ 6 -l = £u/ 3 

v =—L 

u/ 

u/ 6 -&u/ 3 -l=0 

1T =- — 

U/ 

U/ 3 } 2 -&w 3 -l=0 
^ ~~~w 


uc ■ « Jil ç^cT ^ 

^ ** — p 

:c3^-^ v ci> o r >\^V-^ 

.p—1 <ib\ c. 

V* m — —' 



f U/ 3 +V 3 =& , v 

f(» 3 ) 2 -£u, 3 -l = 0 

V ou/ 

1ur-l ** 

U=--L 


V 

k Ifr 


4 ^ Ootvsidèroypy d^é^uodfoH/ (E') : X*-&A-1=0 

di4GrUnMuct*ri/ A=£ 2 _4^ c . = (-2) 2 .4(1)(-1) = 6 

££ ^XÙiOjtie- A>0 

A Lors d*é^uscA&ov' (E') cudmeA dea-x, -toluÀûow dtetivudêi' 

v _ -G+dÂ fl+dë ft + ft'/fî _ 1 . 

*i -2^ 1 -ï- 1W 

<*£. -k, _ -£->Æ _ g-Vs _ g-g^ _i_.^ 

2 2a* l ~ l 

Dottc £={i + Vâjl-V2} 

5^ v-ctdeufis exascfà' A& co 

£osoyuj/ U/=\/l +V& 

iWt? u/ 3 = 1+V& -ed/^oUdloyu de (E') 

1 


Sosons de -pCu* ir=-■ 

Vono, oïu cuM'a, Gim- ( (u, 3 ) 2 - 2 i * 3 -1 =0 


'1+VT 


2/" =—— 
U/ 


Aiors d > écjuiVcddiO£' éfecvGUes à/dcv cjue&IXoH/ 3 prouve- cjue- 

{ 3 3 P 

U/ +2A = (C 

d’apret' d’ImfCioafoon/ de- Cc^ cjuedôctv © 
en- dédui/b- cjue (ic+ir) ed/ ^eoluAvon de^ (E) 

&&■ ^puisejue d'é^u^x&ons (E) ctdwdu*n&- uttu^cjue' 





























AoUvbtOHs oO- IR 

jtâfOKS cO ss (it, + 

V’oCu oc = VüvF— 1 

Vl+>/£ 





EXERCICE 34 


K Montrer cjtte^ ~Jlas -fonoiioïv uu\ X.—>\/x 2 -X+& JéJCtri*' 

&t> corttb+tie' SÏUAr (R 

2 a, ôtu JéJutre. cjue^Scu •fohscfoon' -f J&fÛKûe' (R 


/(X) 


k<-h 

C<>nJ%1Vti&’~4ufU- (R. 


-v/x 2 -x+£ - £ 1 

-xTÏ— ,x * 


CORRECTION 


C Dêtehmiw,ont Dp 


xe^^^-x+^O 


C 


C â(x)'‘"' - »-^(x)>0| 


CototùJ&roH* -JUs trûî^oHie' X 2 -X+& 

3c?/^ JùsorùntÀwwJï e*t\ A = £>i4<^o=(-1) -4.1 .& =-7 r 
<5£ coitrttte- A<0 

'o&G' t/1'UtïOïHe- X 2 -X+S Ms’otJweJ CMAsCis1fH&- t'CUOÙfte- , 


Pav coM 4 é^u^t^> : (ÿXc/2.); x 2 -X+&>0 

xe 25«.<^z> XeÆ. 


0'oà: ^ = ^ 


/ JCcu- ConJXvu^vtei c/e- uu -^uAs IR 


0yu oui Xi—> X 2 -X+& ^utAr /R 

&b (VXe/Æ.); x 2 -X+&>0 

D’oCu : Xt—>*\/x 2 -X+â oobùtÿnuue^ 

IR 

2 a, &&cu c^nst/uniAsC^bcs J & ~f (R.. 


5ù M, etb-MAU ■foh^Uciv 

Consfcnitf' si<Vv Jk’wt&rvcvCCe' I 

(VXel);-^(x)>0 

Àtorô: Ai->V-«-(x) 


C 5 Vo-V 


ZïïÿârZS 


là^fil 

X 

-œ +co 

<*X 2 +bx+o 

SùgH& Je eu 
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Ç>i/Ms efc 'O'sàoû!/ deu^Ftuytîvtvi' 

cw-eo (VXel);tf(x)*0 

ÀCoYS -êcts 1fonction X ■—> -TT7-T 
44b (x>iibbme'/iuhs I. 


V(x) 


et, : Xi—> a/x 2 -X+& e*b cohùtï+ud^ ^4u\^ IR 
(p ’cuprè* -die t'éâ^ddPad^ de- dieu- cjuecdvon^ ^réeddesdé' ) 

VohsC : Xi—>'v/x 2 -X+^ conbt+u^e- -Je* 

]-co;-l[^]-l; +fl0 [ 

6 £ o*fr- : X 1 —> - & conbrtPM^- 

]-ûo,- 1 £ ]-i; + co[ 

(CtïV &CCe Càb s&uAf (R-} 

Oono: x,->Vx 2 -X+2 - £ 

c<?nbw£i&- J-oo^-l ]_l; +c0 [ 

( Sohistne. de deu**. Foh^s&oh* condln^ue# ) 
éd/p>UÀ4'CjU€'\'Xj\—^%+\e4b cohi?tt+i4d&- J-ooj-1 ]-lj +00 [ 

<5£: \/Xe]-oo;-l[u]-l;+oo[ jX+1 *0 

ACoœ :-f'• %!-> Vx - X cvhîbvïPU^- ]-03?-l ]-l;+05 [ 

X+l J L 

CvntisHsuitS' de -F efu X 0 = - / 

A_/(»).Æ^.^*±Li 

X-*.-l rW X —v-1 X+l 

(Vx 2 -x+£ - £)(>/x 2 -x+£+ fc) 


= lim - 

X-*-l 


(x+i)(vx 2 -x+a+a) 


/• Vx 2 -x+£ - £ 2 

x ^ _1 (x+i)(vx 2 -x+a+e) 

= /à»_ a2 - B ^-< _ 

*~' 1 (x + i)(vx 2 -x+e + a) 



— liux 
X-+ 


X 2 -X-£ 


1 (x+i)(vx 2 -x+2+a) 

_ /,■... 

I -- 1 (x+i)(,/x 2 -x + 2+e) 
= /,-... *-8 


Y' 1 Vx 2 -X+£+2 
4 
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ÏLuiscjite- /^_/( X ) = f(_i) 

y^Co\'S / consti*yu&- e*u- x o =-/ 
Tinsctde+tfend/ / ^2^ confcnisC&' !R 


EXERCICE 35 


S^oi/ts “f -JLois ’fotKstùOyi' iud&t'VCcdC&' ]l j + Cû[ 

/(x)- j=^£. ±Æ 

1„ VériSïa/ l;+co[) j/(x)=-VÂ+ 1 


A-/ 


2>v Moniïr&r cju& J!/éjyurasUvrt/ ^ - - =ix, oodbiei/urne* 
Cvdi^on^ --ctnùcjue, oo dasH* —& ' ûdeAAfcidCe' ] 1 > 2 [ 
3^ Morùtver cju&\ oC' 2 (oC-_2)=/_oO 


CORRECTION 


Wértfion* c/ue- :(Vxe]l; +œ [);/(x)=-Æ<+—L. 

ÇdoIa/ A£jl*+co[ 

@Hrar : -^ + —L - ? ) + ? 

A-/ A-/ 

-xix+Jx+1 


A-/ 

- Vâ 2 Vâ+Va + / 



A-/ 

/a/â 3 +Vâ 


" a-/ 

= /( x ) 

Z>^:(VX£]l; +C o[)i/(x)=->/Â-f 1 


A-/ 


2^v Mon&on* cju& Jd éjjusa&vfr ~J—-4x. 

-^O (sldsiOYl/ -XJstî^CjUe, oO douU* —dl ' ÙKsÙAAfCtdsCe' ] 1 ; 2 [ 


CV o^- —^—=VÂ<=>-VÂ+—^-=0 


A-/ 


A-/ 

/(x)=0 


Dohtc, ùù ^sUisffid? c/& H/ondrer JÜ/éjeju<v&on/ /(x)=0 oodni&d 

~-*odvtioyu-x^ttùcju^ oo dan* — é*inteAs*adCe'] 1;2[ 
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-lias Monotonie' d& é]l;2] 

Solond x&t/ if Jeu*. édédfctvût' dcs\lil\ -fc&Cr cju& X <^ 

^TU>JZJ 
=>-^ + 7T7>-^ + ¥r7 

=>/(x)>/(^) 

Dobïo / ^6- sdmi<des*nend 
g25c^ Con&MMsté' de- -f ]1;2] 


/ £4^ sA&lk?té4H&flst/ 
d&croi&xMvtc' -4Wir I 
✓tfZ/' erfs *4CMd£4H&n/t'Ai* 

(V(A^)cI a )> 
*<^=>/(x)>/(^) 


0H^ cr : od> CondÀsH^A^ 

9oa^ : X>->-ix od iW^]l;2] 

6£ c/^ c^ : X*—>— c^nd\sHsu&- d/'wddvodïes ]l ; 2 ] 

/ : x>—>-VÂ+—-— Ooyiddt^A^ dl’iddérvodfes^lil^ 
( Sommes de- dav< •foHsôtioyté' CÆHddyucy ) 
ti- onsa- /(]l;2])=[f(2); J^/(x)[ 

= [/-V2"j+oo [ 

^jDuiScjuCs Oe [/_-v/2"j+co [ 

dCo^s JO/éjjusafoom /(x)=0 ocdtned 

-^O CvvtiOKs ^sfîsUjue. oO 

dan# -dl*ÙHdèAArads i^]l;2[ 

-jlCtAs ^UndO' J& é^jUscdlort/ 

_£_=Va ocdmcd ^unCs ^oCadtofy 

X — / 


/(2 )=-vr+^l 7 =/-vr 

-^./(X) = dn- i -Jx + —L- 

= +C0 


5^ f esbM^te- •fonctions' 

coyvUtustes ed sd?rwdotK&rvts 

toOïuofooK&'^iUh -1 ? odlors : 

(^/(I))(3!x£l);/(X)=^ 


~&(sfpù<ju€- ce dcm# itdèA/O'adCes ]lj2[ 

3^ Moivfc'on# cjue- : oO 2 (oo _2) = /_ oo 

Cfc' oO éséd -dots ^toCviïbuon/ de^d/’ ècjUsoÀïon/ —L— = Jx 


Dot+c —L—=^c 

oO-/ 


































Voue 

— L— = JcC <£=^> -v /^7 (oO- / ) = 1 
c ° _ <^ 4 >(ÆÔ(cC -/)) 2 =/ 2 

<(—) > • (oO- / ) 2 =/ 

"S—r* oO(o0 2 -2oO + /)= / 
<=> og 3 -2og 2 +og = / 

<^=>co 3 - 2 oc? = /-oO 
<^> C 0 2 (o 0 _ 2 )=/_o 0 

V*Ois : oO^{cO _ 2 ) = /- oC 



ICORRECTIONl 

C <*v V&riffùon* cfu* : (V X e /&) ; x 3 - 3 a 2 +3*+? _f ) 3 + 8 

Soi/t/ xe/R 

0HrCV 

(x-lf+8=X 3 -3.X*1+3x.ll i\e 

= x 3 -3x 2 +3x-1+Q 

= A —3 A +Ja + 1 c 

P : (\/X e Æ.) ; x 3 _ Jx 2 +Jx+f = (x-f ) 3 + 8 

6* Déduisons <jue\ j^=[-l*+co[ 


(ou— É>^=otf— 3ot/£+ 3cr& 2 — £ 3 
= - 3a/b(o<s — d)— £ 3 





la continuité 
































la continuité 




v 




» -> -^(x)>0 


Ots =£> CU'^fh 
0{/'>-b-=ï>C<f'>-'lb 


Si/ ^$A/ÿv\ —- xa- (x) =■+■ CO 


X->X, 


sétorS =+ 


X->X 


X € <=> x 3 - ix 2 +ix +f > 0 

(x-iy+8> o 

(x-IŸï-8 
X—1 ^ —yfô 
A-f>-2 
x>-2+f 
<=> A>-f 

9o^:J^ = [-li+co[ 

2v -- ftfi) 

~éc^, = ~ésïi Wjÿ+8 

=+co 

Octiv —-^w- Çk- 1 ) 3 +8 =+co 
X—>+oo 

3v S^Ct' tonfcvŸMMïtO' d& f^UlAs Vf 
Ons otr x^>( X -lf+8 ett consUnu^ 

^Wts Vp ^oCyxptà*f& 

Ùix :(\/Xe/e);M) 3 +8>0 

Von^o: f\X% ->^(x-f) 3 +8 contsinpue^ s4ui^Q 

<fv HiOHrttoïHe' d& / ^éUAsDf 

Soignés K ests ^ deusx éfénuetidAs de~\o-,+co[_ 7^^ x <^ 

*<d=> xJ < 


a? 


5^^ e&t?dson&' foHs<ÿUoyt/ 
CoyitihuMr sâ<sdv J&*wÀtèsr\/asCC& I 

(\/Xel);^(x)>o 
dtors : x ^XJm-(k) 
eris cotdwue' I 




* 3 <^ 


MW-0 
(x-1Ÿ+8<(^-iy+8 

=>/(*)<f(ÿ) 

0O/2C : X < ^ => /(x) </(^) 

V ou f est Goyt/tiwuo- <ds stéÂÀ^/tefnepté/ 

croissemtes Aur jÇ. 

^ <^-v 0*^ -fêtés continue' ^uv Of 

•eés f été/ stsùcdMtfetvù' croï 4 Acunstes 
MuAs Ç. 


/ sdfcikd&m&né/ 

croUpcrtrte' AuAs I 

erfs s4CMddnto+td> Ai, 

{nxiH'hï 2 )-’ 


Sis g eétsume- fouettons 

torikimu' ek A&ùdÂM&nd/ 
Monotone- s&uAs mais UvtcwcMé -1 
ïtCors, g cuJAue/ts MAtc- fouettons 
cfcîŸrocjti^ g~ x définie AWo 

^J/ltyftsV-qsCûs g (I) 
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CSVs*A 


^Â\ârZÏ 































































Donc 


Vx e [Q;8[-,r\x)=1-W^ 

cZZZZ ftx<Q’8br\x)=um^ 

Wxe[8<+®];/ (x)=l+\X ,-ô 


u*=-V i^4\ JL içS\«'/V. 



la continuité 
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EXERCICE 37 

Soùb / uaazC' foHsCsbuohi/ continues isbJérvcvCCes- [0>f] 

t&Gcju^ /([Oif])c]l;â[ 

Montrer cjae :(3cc]0;l[);/(o)=-^- 


CORRECTION 


Sovb g Cas -fovuybion JéfùUe 'iritcrvovUe [o jf] 

7 - v*'/-’* ' V' v /“' 

cv / < 2 #^ conM^ue- ^<^[0jf] 

(0 JJ esUsonscé- ) 

Ôt/:x*—^x est contimsie' [0 jf] 

Voyuc\X\-^x-f(x) e*t coiJvtnces^ârUAs [o >f] 

BrochùÀ/ Je Jewx ■fonotCeni' 
ConJvŸUixe&' 

Pour JàtérMvri&v JDv woimïpCCz- 

fowotion/ cv oonsiJ&uv, orv 
t-etu^fCctrco O 'pCW X, OHs cuiAa, 

/(x)=-l<=>x/(x)=f 

<^>x/(x)-f =0 

Volve g (x) = x /(x) - \ 

■f(x)=j<=>3(x)=0 

>- / c<)vMrtvid&- [Oj/] 

■foHs<>tîsOMs COlvÿlsCVH/tes 

Votvc \g\ Xi—>x/(x)_f <ê^£ conPtvtH^ 
s&uhs-Jjirite*vcvCCes [0>f] 

^ g(0)=0-f(0)-1=-1 

sd)=u(i)-i=m-i 

àf/oyu <^/([0;f])c]l;2[ 
(\/Xe[0>f]);f</(x)<£ 
(VXe[0jf]);/(x)-f>0 

(Dns ne -^evuts^Da^r con&idhw 
Jèxv fonctions g (x)=/(x) - 

X 

Co/V -Js’Utpages Je 0 
(ou. - g (%Ÿj n/existes spa* 

St ~f cets CGnJvtvices 
uvns IhJJivcvCCes ferméf 
ce if aveo / (a) x /(£) < 0 
xtCors, vù existe ogc oyÆ 

cjctes -f {po^zz 0 

ww** ni)-i>o 

OÿU OCVOisCU ^ ^ 

1 < 2 ( 0 >o 

tts J’otfW T. V.l existe^uw ye&C Oc]0}l[ teJ/ g(c)=0 

0*0, < g(c)=0<=>c/(c)_f=0<^=4>o/(c)=f<^/(o)=i- C*0 











































D’où, (3c«]0»l[)i/(&)=!. 


EXERCICE 38 


V&ic _ te, dîU'K. a, et a ~pou\,que- foncUo’ 

f/(x)= ii± 2 ^A ,x>> 

r d&fùnie'stwv IR -fetv J x-7 




CORRECTION 


Sui' —X'*i/wt&tvcvCC&’ ]/;+oo[ 

O ru ou : VXe ]/;+oo[> 

ftwc /; à* ±&2<+l ejfc t^rùüruuc ^ua, ]/;+<»[ 
7 x-f 

|jÿy ^Wîfel^«^]-cc>;l[ 


6W Cl' /; Xi->-^S+É. 

fv L 


Q)Vtr OU 04^/ C<)wtù^4À^^éU^~^-CDi^_ £oCÿ*uohi&' 

Voruo -f eéts oonëtvriute, auVu JIm- cW intei'\/a£ùi']1 i+oo^et' ]-oo»l[ 
^j?çur cjcu> -f s&ovt> (^ndXttnxe^ ^4<4/u- (R, i/C Awf-fùt' cjuS edCes sâoiÀ/ 
(X>ndvnuc- esu x 0 =1 

\ ca/CoouCoboj' 


Sù /(x) = /(x) = /(*<,) 

*“>*o X->* 0 

*<*o X>X 0 

T^Cors -f eé'C constunuo' du x. 


= ±&£+l 

X->/ + v y X->/ + x-1 

\ 

r 9>i/cirzfc—4 4+ou^0 

^ V^(») = co 

Voho / ne'sMrco 'Peu tondÿufwuu esu x d =7 

\ 

: 5 Z/ Ctr = —4 

ACcns 3X ~^ + ^ 

- /^ M)M 

x^/+ *_f 

2 a—>7 


oa^ rempCcuco- x. ^a/u 1 

O Us OUUAsOU'. ÛL+2Z. 

O 

VetAsX octé' ou- clùcufev'. 


4+ou^0j douta ce, cot¬ 
ons cuuA^cu : ^-=co 

O 

^4-+ a^=o; dount ce, cot¬ 


ons ouoAsOs\ — 

o 


5ù X o ^0 etds uutte, Jirtuoùru, de- 
eux -+ ^X+C , 0^0/35 

«* + &K+C =(X-X 0 )^x - JL.j 




la continuité 
















































la continuité 




A CsodsOuXoïeP (f) 

a^ m= j^ÇLk = à±k 


Au£fùi> d& reupplcvce^. 


OvdsCU/Ooné 1(1) 

f(D = âJ+k = â±L 

[SigT "f ods canfortsuC' etis \-1 
Corscju&\ ou =-4 ets à±Â =2 
Vono ots=-4e& b = f 


J?0UAs C^dsCudeïs é(l)t OÏU doit- 
rentp>Cotcet x p>aAs 1 danr* dcn- 

deusxlépne expressions de / 

OÙ/ ons- ou- x^.1 


è±k- 


— ^ < x = ^ > 3+É>=4 h = 1 


EXERCICE 39 


1 Répondre dartr tR ddénegusadéopts : V2X+/ -f<-\/X+2 1 

ICORRECTIONl 



T)dfé\xi4xtrOH4' d’cné?ord _ds ’ en4enpé> Ce- de défltUtuons de* 


xeP J 


ds ’întf^UOlrftoSis 

2X+/>0 æ^X+2>0 
<=>2X^ — f et/ X^-2 

VotPC 3 =r-i;+a>r 

Sooié/ S d/’enrenpbU^ de sictuttons de 
dl’intepus&Üon/ 

S oifixePj 

V2x+7"-f<Vx+2 




“ T 


Remai^uoitr cjue- lZX+T-1 
pends être positéfou- 
négatif. 

Mai* V 2 £+/ ©^ Vx +2 + / 

Aouds tour positifs. 


V 2 X+/ <>/X +2 +f 

VHTF 2 < (ÆT2+ÿ 

2X+/< VX+2 2 +2VX+2 +f 
2X+/<X+2+2Vx+2+f 
2x+/-X-2-f<2>/X+2 
<=>X-2<2 Vx+2 

x<2 

Ons C'’irtégcddt&:X-2<2dïï+2 eds vroUe-- 
Vono (]-co;2[fï£> )c£ 

^j2^cS @ 



00 

O 


















































































*>2 X-2>0 

0ns a, 

VH+T-kVx+2 <£4>X-2< 2Æ+2 

-4=>(x—2 ) <(2Vk+2") 
<^>x 2 -4x+4<4(x+2) 
<^=4>x 2 -4x+4<4x+0 
<=>x 2 -Sx_4<o 

Uono, résoudra _J!s’isnécjusadrons V2X+/ -f<>/X+2 r&aiortd/ 

às re&ousJre X 2 -8X-4<0 stu/u-J/*ùtd£4nrcd(es [&*+<%>[ 



SoiAs - Jïs* iné^usxxfaons X 2 -8X-4<0 

£<?/*. c/tëcrii*ti+H*frt? A=6 - 4-caso-qo 

Puisque A >0 

ÀCors tristtdwes X 2 -0 X -4 adtt/esfc deus*. ratscisne^s di^Uvrotcé 

X _ -S+VÂ _ Ô±JOÔ_ _ 8+4>/5 .o j* 
la, ~ l ~ l "^ + * V 

e£ x 2 = -6-VS = a-Vëô = e-^ =4 _a^g 

2a- & £ 


rétouds sis ’isHjd&u^xdùvns X 2 - 0 X -4 < 0 ^ ’instérvas/dc- 

[&;+oo[ 

Vohso, o ns cuuAsOs : [&; 4 +&V 5 [c£ 

D'oiis, c/’ouprèt' (f) @ :S=^j;2^u[fv;4+ft>/^[=[^j4+&>/^ 

| EXERCICE 40l 

| Résoudre- dan* /R dl’incyuidfon' <*+&>>/x 2 +8 

ICORRECTIONll 

Q&ÙAsMwonÿ d- ’ememdj Ces de- défuiytuons’ des -P *incqu^diions 
@yu ou : (\/Xe/£); x 2 +0>O 
VoM> ^ i = /R 


X 

-a? 4-&>/5 & 4+SV5 +a? 

x 2 -0x-4 

+ î 1 î + 


0/^ c/er&fie- às 
recoudre- ^usne- 
UsocdCoyy 9 VO 

•fctsupis donc- dreâie\s- 

-Qes l tct£>Cecuts désigne- 




la continuité 

























































la continuité 



Ra&oliSvnj' _^*i*ié<jrus€rtuc>n' : 


(Dru cwAhsOis A+& ^0 d> y[x*+8 >0 


Vono d’ùiecjuddon/ n 'admets cMAfCu+ie ^^Cu,~U<?ns 
rfeiârS^ x>-& 


O/*/' cuxrots /K+â>0 ^ >/x 2 +# 
Vono 


{ex- jfÇD^—oujf. Zet/k+Zerd+d 
= <%^ 3 + 3q^£(c*^+£)+£ 


*+&>>/x 2 +£ *<=>(x+2) 3 >>/x 2 +# 

<=> X 3 +3.X 2 .2+3.x.2+2 3 > X 2 +# 
<^=>X 3 +6X 2 +12X+£-X 2 -5>0 &>£> <=> ex? >d 

<^4>X 3 +^X 2 +12X>0 
<=>x(x 2 +^X+12)>0 

éfaicUoMl^ied^ne de x(x 2 +^X+12)>0 
Sovf/-de- tr/nd/H/e X 2 +^X+12 
S<?/4 déôC^Mmn&irts A=6- 4-0/0=.-!?) 

Puwcjuesk 

'ALor£ -£& "trinômes x 2 +^X+12 «£ pe/ssède ceeeoume- rexscùne- 
&fs £on"étgne dépend die stagne- de- oe=7 


iWy^ <^=1 >o 

'tfCos (VXe/£)$x 2 +.5'X+12 >0 

x(x 2 +^X+12)>04=>*>0 

£>0AfrC- *>0 

x>o eb x>-& 

V’où 3=]0j+co[ 

0/^ fédoud.J/ ’idpusxivo ns 

daMrdd c<zï x > - 
(xe]-â;+oo[) 

trouves *>0 

(xe]0; + a>[) 

Do»^ xe]-â;+oo[fl]0j+co[ 

Üom? X£]0j+oo[ 

IEXERCICE 41 

'Résoudre dôme (R Jdéejiuodtie>n/ :(E) ; y/(1+x) 2 +4^(f-x) 2 = 4Îf-x 2 

(s** ^= 3 fe) 



CORRECTION 



















































X 

-00 1 1 +00 

1 -x 

+ 

^T1 


1 +x 

— 

+ 

+ 

(i-*XM 

- 1 

- 


ERREUR 


Vofrc xeV 


AmA 


(DéiértrtÀnoM' d'abord Q *, euACAnble de défiAttfootv de -&■ ’écfu&ddo 
On, cv (\/X € /Æ.) ; {1+x) 2 >0 eb (1-x) 2 >0 

1-X 2 >0 

(l-X)(l+x)>0 

ôtudiow ^Je signe Je (l-x)(l+x) 


ru 


S^(l-x)(i+x)>o 



ACore l-X>0o^l+x>0 


i.; k 


® k ,-A Ça va très bien ! 


Donc : xe^ <=>xe[-i;i] 
£) où : #=[-ljl] 




Awv ébudiol' de-brigue- 

J*( l-x)(l+x) 

Cet/ AeAsas mieux de- 

i? 

dr&eôeA/ -Je/ tsctbCeo/iA/ 
de Aigues 


Oru & 1 ei> -1 n& Avnfc^a* de*-AvUdïon* de J^'é^u^Atons { E) 

: (VXe 1-x 2 >0 


(E )<=>^/(f+x) 2 +4^(f_^) 2 = 4?^Â2 


#^ + 4 S =4 


ff-X 2 






(4a) : 


+4 


(f-A ) 3 


(M(M ’ • v (f + *)(M 

} MaM-* 


= 4 



3 1+x 


1-x 


+ 


■= 4 


Jf+A 


f-* 


PoSOW: ^ = ^ï±*- 


dO* da cuctdtd? ns (E) deviesnd^ ^+-^=4 eA? 

* <J 




— • V-* 
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la continuité 






















































la continuité 




VOHsC- 


if 


= 4 ed y,*. 0 


M'+k tt 2 

——-= 4 ed <=> ^+4 = 4 ^^^* 0 

(j^-£f=0 ed y-î0 

y--1=0 ^ ^40 

$'—^ i ed 0 


Donc- î/SZ.g 

V f-A 


Cd fuiscjue- J^e]-ljl[ 

S=j|-J 

IIEXERCICE 42 


i±^-=e 

1-X 

1 +x = 8 ( 1 -x) 
<=> 1 +x= 8 - 8 x 
9 x=? 

*=# 


/(X) 


ax f +3 


x*-a 


c boid C —é<t- ibn-ction- définie-- f<z^\ 

IvCxsas Déterminer- Q ^£e domcr/he de déCinid-bn- de / 

&v CdvCcu/CeA- Jier JLswitey de- / borne*- de- Dp 

2 -v Coc-Cc-t-iCei /(x) , Ÿ° ur t-bud xe Dp 

b*r ôn- déduire- Cet- monotonie- de- / 

3/v Soïd g -d-cc- reédrixÿUon- de f^ntAsddinter vadCe -1 =]-oo [ 

Montrer <ju& g oudnnedit*ne fonotVon- rébÿorojue- g 1 
définie-'^*uA- ^con-' initëfyxHxdCe- J~ oe- déteA-minteA/. 
b^ VéteAonime\r ^~\x) four Coud xe if 


CORRECTION 


K ou* VétêrHihronr dp 

X%* 
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Ca/loulot 


et JL 






X-++<» 


x->*/â 

x<^ 


x-+*/â 

x>^/â 



L 'V' 

cw Coctcutow /(x) tspouAs tout/xeD^ 


Soit/ xe Vf 


**>■(©) 


(uoj ut. 


V — Us.V'* 


V' 2 


D'où 


(x^-2) 2 

14X*(x Jt -2)-?X t (êX i +3 

>) 

(x f -2) 2 

Kx 13 -28X 6 -14X 13 -21X 6 

(x^) 2 

_ -49x s 
‘ (x f -2) 2 


h/xcPV/fo- 




a'=o| 

K 

(cw) = 

)W'| 

(«< 

y=cutp a^ -/ 




— • v-* 
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la continuité 


















































la continuité 




Êv Sfcfr MOHrotcnéC' do f siUSs fy 

(Dn, as (ÿxeil)j /£x) = z^2dt 
1 ^ (x^) 2 

5^ puisqu*^ %€.%)-, (x*-£) 2 >Oe£ - 49 x 6 <0 
yf6<?K5 (ÿXe^); /(X)<0 

P c>^ / A&Uÿténfond' dé^oUrcmte-der Jou^x isitètoadw 
]-«>;%%[ et ]ÏŒ; + co[ 

3*, c^v MowtroM' que- g oirdAH&fc Mste, -fonsoUon/ réciproque, g- 1 
0^- g eds uone -fonx/tucii/ 


Con&mAe' ^hcs I 

g s&tfi&tcMiew/b' 

JétrOMMMitesMAT I 
PottC g astJAK&t/MAI& fonctions 
réciproque g -1 définie' sua, 

Uvtéh/x'wCCo J t&C cjcce^^J =§C0 

j=g(]-®; ? Æ[) 

=1*Sssr f&ï’-ki «4 

J *<^2 L 

=]-*;£[ 

b^VcttianmoH# <^ -1 (x) 

Soi^ *£«7, ohcrcfur tpel tef que. §(#)=* 

£(»-* 


Sù g cdsume fonction, 

continue* eti ti^rictèHiensts 
Monotone- sUOv MUs UùfosvtxCCes I 
xtCone, g adfnerts ~cwte- 'fonction/ 
réciproque, g -1 définie- sWA> 

ddMitiArV’CvCfe' (I) 


s&U'ffùf d’appCiqueAs 

-d/ùtt-agec d'un- 
intéWvcfXes paà' 

Mute- fonctiionr 

continue- erfs sâtiùctitnetd/ 
décroùcsoutste- 


= X 


r- & 

d +i=x (t- & ) 

+3 = X{^^-&X 

^"Xÿ^-ax-3 

^(e_x)=_ex-3 


dêteesmisnees g -1 (x) 
^ prend xeJ eh on 
cfuMrfie ds’MAiique gel 
~teC que- §(#)=* 
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la continuité 





oCou CovîtitisLiÀÂd de -f ^HtA-~Js’iwtëAAfasCCe' ] 1 ; + co[ 

0yu cv : A \—>Vx eéfc Cordmue-^uAsddlndeVi/cd(&' [0j+oo[ 
DonO iraVfe--] l; + oo [ 

&(s:X\ —>i. e&k Cotvtumi ^1 ; + oo [ 

D’oto f : X»->VX + C0/*?fe*«£'>*<4V]l; + a>[ 

X 

, s CÆYvtvmùÂë' de f s^tAs ùvtewcxsCCe' ]-oo;l[ 


(£Vv CV -f \ X*—>(l+fï ) 2 COlAurutee ]-co;l[ spoCffnsOhi&' 

31 oty rdéwùtes cjue -f e&fc corvtihisw ]-<»; 1[ ^]l;+<»[ 

gissir C< OVütiriMVt£ de- / ^ x 0 = / 

spouÂs CjuC' -f sâoùt' condiïnue' eus x o = 1 9 tC ~foud> cjuer : 

foi /(x)=/(!) 

X>1 X<1 

0/v^ ^ /^/( X )=/^Vx+l-=£ 

X>1 X>1 


-VW- /(X) = -MlM- /(X) = /(X 0 ) 
*->*0 X -> X 0 

*<*„ *>*» 

Alors / <2^ corvCirMes eus x„ 


^ ^ ibl /( x )=(x+^) 2 = (1 +k) 2 31 AuÆfùé de remjzlaoe^. 

X< 1 X< 1 - 


Do MO, -^ouAs cjufr f '4oiÀ> confonues etu X 0 -1 ,ù0 -foud> cjue : 

(i+fâ 2 =a 

(l+fë) 2 = &<=>l+k=VT <74/ 1+ft, =-VT 

<^=>fc=VT-l <74/ fc=-VT-l 

continue' en X 0 -1 , et donc *4u/e IR *4Ù et 

sWAdeMierit/sais = VT -1 ot^ =-VT -1 
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EXERCICE 44 


Soùfs f d-Ot- foHsotdon/ d&fÙPÎC'sbUAs IR ^OOtAs\ 


/(x)= X 2 -XSUVX - COB K 


U QscvCcuÆe/is dey dsmi-te^ ^(x) ds dsm—-f 

X —»-+oo X —*--oo 


2 vcvv CcdcuXeAs /(x) ^ f>ouAs louAs Xe /R. 

£ v déduire'dbxs wonsotonùes des / 

DreteeAs deodcU>Ce<*us de voiAèoùtiony des f 

3^ Moudre* cjue- ds'éejusctdsoyv /(x)=0 codwdo Je^s yoUûtvon* 
reeCy cO ds fi teds (jue- C& <o p>0 
Q\-dtsudieïs die- sâvgne- de^ -f(x) sidwx>irtds_Jley vctsCeoiAyde x. 


CORRECTION 


/v CsCvCousO deydéiÀnistei' 
Soists xe IR* 

0Hs a f (x) = X 2 -XSUPX-Co&X 


_ X 2 H _ SWX _ÇbSX_ 


X 


X" 


doïMd'UCwd*/ hl&tV-AdVl/. 


A/ 


C-’eds x 2 


Vono dot-dtsMdte- de- f etp- +co 
ds on- - co votnds + co 

Mai* îsù -fonds die- mondreAs. 


Onssieùdcjue-\ (ÿXeÆ*)j \siw % |<1 et/ |Cosx|<l 

|Cosx| 


XW:(VxeÆ*); |SWX 

Po«0:(VXe/fè*); 


1*1 

suix 


C— eù 

*1*1 


X 


< 


_L_ d 


1*1 


X" 

CoSX 


t e/Hy,\Cost\^ 1 


X 1 


& fwscju* : T^r = 0 ^J_ =0 


X" 


/\lor£ : lù *— %M!lL - o lùu — = o 


X->+oo x 


x ->+oo 


X" 


cmMsCU dont-'. lùu — -f(x)=/ùu— x 2 (l— _ CoS * | 

X ->+oo v 7 X ->+oo ^ x X 2 / 


<x 

X 2 

t c lR^'\dwt |<1 

1 


X 2 


= 0 


1 

smx Cosx \ 

x 

x 2 / 


J 9 #- mêmes f ous cu:(^Xe /£*) ; 


= +CO 

si^x 


x 


< 


J_^ 


1*1 


CoSX 


X" 


<-^2 

X 2 


££ -puisque- : lùu— _J_ - o ed lùu -L_ _ o 

T 7 x—>-» |x| X->-co x 2 




sf A 

— • V-* 


89 


la continuité 





























































la continuité 




Alors lùu — =0 ot/lùu— _q 


X—► -» x X—►-» xf 

(Dns CtsUAOC' dono\lùu — /(x) = lùu — x 2 (l- _ CoSX \ 

X ->-oo X ->-00 \ x X 2 / 


X->-oo 


= +CO 


2/^ -f{x) 

Sorfs XetR 

/ '(x) = (X 2 _ XSÎtfX _ CoS X ) ’ 

= &X- (x’. sk'X + X. (SM'X)’ ) - ( CoS X )’ 
= &X-(s^X+XCoSX)-(-Sk'X) 

= &X-6WX - X CoS X + 6WX 
= Sx-X CoSX 

= X(&-CoSX) 


(m, =U(?.V'+UU.V'’ 

(CoSX)=- s^x 
(s^x)= Cosx 


£><?£/ (Vxe/^); / '(x) = X (& - CoS x) 


(\/£e/£); -I^Oost^ 1 


£v Monotonies de* / 
tfccdïcny.Aes~4Pgne' de /'(x) 
:(\/X£/^)j /'( x ) = x(2-CoSx) 

^ ^^^îll/Xe^i-l <CosX<l 
: (\/Xep 1 ^ &-CosX < 3 
: (VXeÆ.); &-CosX>0 


X 

-oo o +oo 

X 


P 

REGLE) 

Signe de -a 

Signe de a 


\VX€[Oî+oo[$/'(x)^0 

£d/ 'pcW ouvte, "f ecfc ofoirfst&ittetyt/ deoroissctfideOüAs ]-oojo] 
et/ sA&ùdontoivt/ croCôSctsnù'ou/r [o ;+oo[ 

O* $£es tscts&Cesctnu- de vetfisctddonr de /. 

































V ’aprer -dey récud/tscuti de* cjueedioH* yprédedcndo*, oyu cwVucu\ 



3v Montrons cju& d/é^u^cduoyu' /(x)=0 cudM&ts det*x. s&oUûtvon* 

reedy oc, et (3 teds cju& oo<0 ed p>0 

g^Sur (/’ùdàrvasCliy ]-a>;o] 

0Hs c* "f e*d CondmUre'^Ms_d ’ indéYV'Cv'C'Cts ]-a>;o] 

Conme- éfcatd/ jorodudt/ ed -tontine- d* foutUon* condèmity 

td / ddc*oiM*wd&^H<A^\ - co ; o] 

£ds OHrC<s\ /(]-oo$o]) =[/(0)î^-- eo /(X)^ 

= [- 1 ;+00 [ 

èd ypuiscju* 0 e [-1 j+oo [ 

À Cors ^’é^uaddotu' /(x)=0 ctrdHt&ts 

MrtKjue' séoùuûtvonr cO ^wVJ-cojo] 
g^Sur C’ùnddrvasCùy [o ;+<*>[ 


-f esi/Mstte- doncdloH/ 

coyidu^te- ed sédrUrfentend 

toQHsdbne'^iUh’ I ? ovCors : 

(V#-e/(I))( 3 !xeI );/(*) 


Condwt4*^*tMs_J!/’indéYV'Cv'CC&- [0j+oo[ 

CoHiMt& édoiàtd ^roduÀd/ ed 'êOM 4 Ÿl& d* fondUoM* CondètHlty 

fcd d e^d^fodd&nwds c^oCsSc^ud* [o j+oo[ 

=[-lj+oo[ 

<3£ 'puiscju* 0 e [-1 j+oo [ 

À Cors-Ji ? élucidée) n' /(x)=0 cudmed' 

J*n*^u* s&oUvkùoH' {3 ^wV[o>+co[ 

4-^ de^-f(d) 


Su -f esi'Mstte' doyuuUoiu 

coyvtwusvc' ed ^4dri<de*ttuytd 

toOHse&on&'^üh -1 y cuCors : 

(V^/(I))(3!xel);/(,;)^ 




çs^-Vjè^ 4\ ^^çivafZS 
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la continuité 




























la continuité 




/ e&b s&faikït&toi&nfr 

d&OCÇUSlMîftC' A<Ar I 
Ais esfs ACMsCejn&n/fs Aù 

(my'h?)-’ 

* <^^>/(x) > /(f) 


I fjÿ-Sc/r ù } iritetfVc(s(^Y®\<*l\ 

(DtU ^ ]-00 J oO] 

Boiï/ xe]-oojoo] 

X€]-00JoG]=^>X<oO 

/(X)> /(oc) /(<*>)=0 

/(x)>0 

Po>W> VXe]-oo;oO]î/(x)>0 

gi^-Buc £ ’ùvùà'vasCûr ; 0] 

JécAviMwvte'^uA^ [oc ; 0] 

xe[oc; 0 ] 

xefocjO] => X^ oc 

/(x)</(oc) 

/ (x)<0 

VXefoojOjî/CxXO 

g*$~B?vr I ’ùifot'vasUt' [0 ; ^ ] 

oroCesasnû' auAs [0 j^] 

xe fo •’s l'i x $ f ^ 

*WJ=>* fi croUwrfr AWirl 

/ (x) éifi) A& efc ACMsCetn&n/is Aù 

/■(*)< 0 (V(x s ^)6l 2 )i 


■f e&t> 'ArtétêfH&iët' 

dé&OÀ}<Mvfc AuArl 
AU efc ACMsCeiH&n/t' Ais 

{nxiü'hi 2 )-’ 

xï^HxK-fty) 


Dowc \/Xe[0i/S];/(x)<0 
g^Bur C’ùïtérvasU&[/3 ',+co\_ 

Qtu ctr / edsA&rtfenwvfc Ci'ofeSctsnÙ' AUAs\p \+ 0 °[ 
Boifc xe [p ;+oo[ 

Xe[>;+a>[ =>X>^ 

/(x)> 0 

Domc ÿXe[>;+oo[ j/(x)>0 


/ A&C<?té4H&*d/ 

croUpcvntê' auAs I 

✓tfZ/' ACMsCertt&n/{s Ai* 

(VCxi#)«l 2 )> 
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GoncyCnv&i-oyir 


\/Xe]-oojoo]u[^i+oo[î/(x)>0 

\/X€[oC^];/(x)<0 


X 


/<*) 


EXERCICE 45 


-OO oO 


fi 


+a? 


+ao 



+CO 


/(x)>ol/(xK°l /(x )>0 


Soûl/ -f --tco- tonoto-oru c/é/fenie-- ~pa\s : -f(yÿ = 


Voter M-ùne\/ JQ Je J^iwrtûon Je- ~f. 

â* Montrer que- f eM/ ccnfrnue- ^&ua- . 


CotsCcnc-Cet- —/U+vl~ -f (x) et- -£ùm~-f (%\ 

X—►-<» v 7 X-M-œ v 7 

4^ C-cuCouuCen /^(x) 


CORRECTION 


U] Vétornù-nony Q 
3X*0 
X*0 


Xe J^ 


—if.) - >^(x)^Q 


V(x) 


= ze\ {o}=,£*=]-«>; 0[u] 0 ;+co [ 

c&ots ConJnnuvtJ c/ecf yi4AA- JQ 
(Dur a- ju- ; x>—> &X eéJ confonne-^-Hm (R 


Donc- ua- ee-fc- Coyêtunue- ^£<aA- V^ 

tfc ou ou : (R, 

y\-Cors VoM. e&b- Cohûti-nue-^euA- Q 


Sù 

Xi, ert constuyyoce- I 
!?- eJs con/tonue- r&uh' J 

Il -^(I)cj 
^ /dors 


Tï'oJM ee/s con/tuwue- 
^MAÂ- I 


CeMi-me- etctfiÀ/ coHe^osee- Je Jeu*, fonestoonr. 

&t- Coin-nu- ; X '—> 3X eéJ- OoyJ/ùnue-jÿ. 

a^(\/XeJ^)î3X^0 

ftioKS "f : X'—> £^(&X) e _^D- coyJx-ni-Le-^&uA- HX 

3X * 

13v| (JuC-ousConir — ^(x) 


(Dn sHi vf/ que/ : (H 6/^*)î |ôl>i/(âx)|<l 


e/fô) j|si^x|<l 




la continuité 









































































la continuité 




'Donc : (ÿxe/g.*); ^ 1 


13X | ^|3X| 

Votre : (VXeÆi.*)j 

D0fK:(\/Xe/e*)i |f(*)|<JL 


|3X| 


puisque. : -1_a g/ Âùjx— \ _ a 

r 7 x-*-a>| 3X |- u x^ + <p| 3X |-° 

TlfokS -/ûw— /(x) = 0 -/mm— /rx) = 0 

X—►-<» v 7 X—►+<» ' v ' 

CcvCotuCoriA /(X) 


x-+0 

JL SÙv (te) 

3X 


x->0 


X-4-0 

-lù» sw(ix) x U 

x-+o &x 3X 

-ii,. <Hto) .e 


x-»o 

X- 


=i«i 


2X 


3 


i 

3 


3 


RetKotMjt 


ue^W 


(Ùvu cts 04Vp efc Jwuf(x)=| eÆ. 

(T)**, di/h cjol& / ^roCongea&Ce jour Cond?invuvtd x . 0 -0 

Bb on^ cdéé’ïrtA/ù' nou^/e^Cé' -Fonsofcons / défidue'juort/ : 

Z' (x)=/(x)jX*0 

[r «»=f 


EXERCICE 46 



Soiés /-/et' éoYuotisoyi' d&fi*u&' ^pcu^\ 


1„ V&té\**to+iev Vf die- domaine' de défùwi&ons de^-f 
& * ôtusxdù&l _d'OC' OOhdiÙŸUtM/td d& -f séUAr ty? 

3^ Co /cuddu /(x) 

X ^f 


| 94 














































CORRECTION 


1a/ î)êteAAïWU'ari4 J Vp . 


XeJ^ 


9>Ûi/(CosX)*Q 

CoôXïkn/keZ, 

CoSXïO 


de<A/x RonotionA' 
Ai+ts &t Ces Aends 
dédïnie& a*aA/ IR 


X*^+kïï/keZ- 


Almx =0 <=>x = fcn/ 

Cosk- 0<=5>x=3±- + G,K/&e& 


(Donc J^=/^\||-+fe 7 r/fee 2 ^} 

© V e^/C*'- COhAaWUÂA& des -f ^MAhr Dp 

0Hs as\ A ►—> AiAi/K est conAvnnuer amAs fR 
‘DoHsO' &CC& CéAs AUAs Dp 
CAs : A •—> - AÎAIs A CoriAùntlAr A4<As /R 

CAs comme- a •—> 1 conAdniue, awA/ /R 

A Lors A h-> 1 - AiÀtsx e*As cs^nAimue AuA, Dp (î) 
&fc on- <x/\ -Ai- :ah^ Cosa e^A? conÉmue' 


CoS X = &~JT <(— &' = 0 

(\/Xe/^)j- 1 ^ Cosx 4 I 

&€ i£- 

Dono Cxxs A&uAA' vtxsCmaAs 
d& & e&ts &=0 


AuAs Dp 


&t> : (VXeJ^)jcosxe/^ (^.^^w-(j^)c/^) 

V'\K*^AtAUKe^ conAïwue'AuAs IR. 
Do no VoAi. <aA> (sonfawuA' auAs Dp © 

Comme- ètocnAs composée' de deux 
■fonodXonA'. 

CA/ puisque- (\/X€ j£) ; 52>z/(CosX) * 0 © 
d’afrèv 0, ©<^( 3 ) 

c?/t- ocuAstz^ f :ai- v 1-SMX 


\ 


Si> 

^ con&knus AuA/ I 
iy ed/ conAxivue AuA, J 

•^•(I)c J 
Atot'S 


TP'oM- ed/ conAxHUt, 
AuA/ I 


ÔÙv(Co SX) 

condiAUAe^ ^auAs Dp 

© v CcUsCiAÂoM —&W-/(x) 

X-k — 

a 

-JsÙm — ^ M — ^/Ùm 1 — SÙî/X/ 

*-î »-5 SÙv(Cosx) 


9>ùMs eAs V'Aeyd/ d&uxibtuAvottr 
CcniXn44A4'Auh'-£ r ' ùdkAtfcdXe, I 
(\/Xel); V(x)*0 

^oks foYuokùon ^(->^ 77 - 

coiiAdnue'AuAs I. 


V(x) 


£ X "*I 

On,-pote t=x-E 

Vono a =£+^- 

5^x->4 

. , S 

VÜ0«S £->0 
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la continuité 








































la continuité 




i 


rUu _ 1 -SM 

X-> 


j ôùv(CoSX) 

-JL 

ôin/(Cos(é+n)) 

1-Cosê 

1-+0 £Ùi/(-ôÙ!/i) 
l-Ccst 

-JL- zjnl 


l -*0 ôùu(-ôùut) 

(-ôwé) 

1-Cosé 


- Jlùu. 


t 2 


: (- ÔÙi/é) 


t 2 




i-+0 ôùv(-ôùvé) -ôùué 


- J/ÙU. 


(-ôùt/é) 

1 -Cost 

t 2 


t 2 


t -*0 ôùu(-ôûi/é) -£w/é £ 

(- £Ùi/é) i 
1-Cost 

- J/ÙXK. 


t 2 


1 


i-*0 £Ùv(-ôùvé) _ôùut_ 

(-surf) t 


PouAs oa/i(.'MsCe\< 

Vf V(x) 

A v/eo ~J!cw- ( au (x>)= -Lu- v - (*)='0 

X—>X 0 X—>X 0 

Oh- stuvv-re'-Jte* 

x->x a U(x) 

flfr, ^w(^(X)) (^W) 
x->x 0 x^(x) 

x->x 0 X*(X) 

I/O reétes <* c/etèvtnùn^ 

Jc^ié±^L 

x->* 0 U(X) 


O'H' ^ l-CoSz£ __1 . Jûü £1^ _1 ^ JùiK_i -o 

é-0 t* £ ’ t é-0 

R e&tes à/ GafawCüi/ Jùu. — 9>i/i/{ r Ç,ùvi) 

Sosontu-SM 
Sù £-*.0 

lf6oH5 U-*Q 

ÎW, J*«_ sà*(-sM) _ />,,. fi»>K«> i 

^-♦0 (-Qwt) U-+ o U 
1 -Cost 1 

« 1 


Doh<c 


UU _ 


t 2 


l-*0 ôûu(-ôûut) ôùvl 

t 


t à = A x J_ 

i-i 


xO =o 


(-SWt^) 

Jùu_/(x)=0 
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EXERCICE 47 


Soi/t f-Âvcs foyvcïUons dérfïmé^4UA/d/ i*ptéAAXw [Oj^-[ pcUu\ 


/(X)=T^^(X) + X-1 


/<v OotsCcuvCe\/ lû“-Y /(x) 


x -*f 

X<| 


& v Montrer cjue- é condüm&sjuAsddMdfr [^ ’ "f"[ 

cvv Co/Ccu/CeAs /(x) pouAs tout xe [ü 5 y[ 

< 5 -*^ déduite' Ovu motpotàfu^' de- ~f 

VététotwïW/f ([«K) 

4-^ cxs^ MoritreA/ cfue/ / <xdi>H&tste*ner -fon<dvc»u réciproques / 

défùnée' sMaAs uaxv wut&t'VcvCCes <J ou détêtenénei/ 

(■>„ tur déduite/ que/ ddéquxxùtuon/ ~boun/x—1-x oodnie/t/Uctte~ 
sïOCldioH/XA^PÛx^UO' oG^Uo\ di’léutévyXcuCCes 


_i 


CORRECTION 


m v Ç/C(/C/OtA/é/OM / biu * —^ *f (x) 

X_ *2 

- x< f 


liuA — ’tcUî/(d) = + 07 

X_ tf 

X<| 


X<f 


X<f 


= + 07 


© v OS-ou CX^\étÂÀ/lAAÀ/bC' de^ “f 

(Dus cv;xh^ téoutvx C&ydùHAu^ ^u*As d'ùdM^adld^^iéj^ 

&t/\x i—> X-f <5+^ ttfdétuue' ^uaA/ [0?yj^ poCtpwohie' 

VoK/C\f\X\^1?CW/K+X-\e4ds- COVtdih*U& *44M/]^ Ojy[ 

Coto/Mer eds&xiA' ^4<>ni*ne' de deuux éonxytûoM/ c^ndututxe^ 

vcv-v CcrCcusCoH* /(X) pouAx troués xe[Oj-|-[ 

Soiÿt xe [0}-J[ 




sf A 
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la continuité 






































la continuité 




f '(x)=( tW(x)+ x-1 ) 9 

= 2W 2 (x)+1 + 1 
= tan' 2 ($)+& 

V’où 


'(x) = W(x)+^ 'pour tout xe [o;^.[ 


/ sdbrùcténtetid/ 
croUfrco+rtes I 
Aie ests ^ACMsCeutesUètê y&u 

(V(x^)el 2 ); 


£>„ uronotéuue- d& 

éduA^diuen^^de^éigne- de- /'(x) [û;-5-[ 

0us eu : î f/ (x)= 2^W 2 (x)+& 

££• spuiscju#- : (VXe[0$-|-[)$ £w^ 2 (x)^0 &>0 

^Cokô (VXe[Oj-|[)î /'(x)>0 

V’où / <^2^ ^Arikdewends croUêMtfassïuAs]^ 0>y[ 

C-v VÙtê^M^n^né^ 

cv -f ^t- Gon/tvndie' eé?-~éfol<rtônme+ûts 
croùtnxwtes *au/u [û;Ç[ 

Voïuc- / ([°> j[ W/(0) 5 ^ ÙJ \-/( x )[ 

= [-l;+oo[ tW^(0)=0 

f5"Lcw 

0# a f été/ 

sétrwyfem&tct otolsS cundës 

Dotu> -f ouolw&l/uenc- fonctions 
rocùpt'ocjUO' /’ dédCnic auAs 

mw Uvfart/V’a/Cù' J "te/C quo : 

J=/([0’t[)=[- 1 ^«[ 

Deduison*' cju& C*éejUsastfons ~tcutyx =.1 —k cudmets Mue- yi-oCcdùous 

M+tsùtjue' oOAu\ _ f’iAtdwsV&sCCe- [O;y[ 

V’cxf’t'é* -Jùas cjuedfcons ^récéd&fdès; 
on- dédui t cpue. : 

(Vÿej)(3!^«[o;f[);/W=ÿ 


5 ^ g -e&bame- fonctions 

continues &fs AfoîAétew&ivt' 
Monotone* y&u/u jmv wrtcnv-oMd i 
ïfCovs, g codaient AMtc fonction 
réctprocjue' g" 1 defÙPté sWA, 

.— t*Inten^o/COu 0Q) 


Su -f est Mue- fouettons 

consUmne- etsdAUdements 
mouotbuêsM^u 1 7 cuCors : 

(fye/(I))(3!X6l);/(x)=^ 


■ - 

11 "| 
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On- jzrenrc/ =0 

Uomsc- |3! oC ' € [0i^ , [j = 0 

AiAstremends dÀ/tx éxju^x^on/ /(x)=0 ocdni&i/uxtt&- stoCcdnons 

^ounùt^ue^ oO /£ua _J^’ùï£&rtc<sCCe< [Ojy^ 

V’otu C'é^ucxddons ~tcwx -=1-x oodhicix^n^- y^Ccdionx ^usnùtjue' 
oCss4u\ ^£' , ütt^V\xcc<CCe< 


EXERCICE 48 


Soi/t f-Jhx- fonsCsUons dérfùnie'xMA' lit : /(x)= &X-3SWX 


S vcvv Moyistrev cjue^:(yX j€./ïZ)&x -}>^ /*(x)^ &x+3 

6v 6#^ dedidre^ ^e&dltdudej' Lùu — /7 X \ ^ _ /y v 

.—. ^ X->+oo 7 V / X->-oo T w 

HJ v $oifc g (sC*r 'fortsC&Otl' dÉfCH/Us •pcrt' \ 


£ (x)= /fe ;x *° 


ê(0)=i 

0 (/v Montrer cjue > g &vi/ conforme^ eux X o =0 


Monfoet'(fue- four-toufc Ae]±; + oo[; ^y< 5 (x)<-^^ 
O/v déduirf'C' -Lùu — £(x) 

X -^+oo ^ v 7 


CORRECTION 


m v O'v Sorfsxe fR 

On xMÀ/t/Cjue : (VxeÆ.);-l^si^x <1 
Vonc. : (\/Xejfè.)$ -3^3SÎ^X ^ 3 
ZWt::(\/xe/K.) ; 2x- 3 < &X -iÔUVX < &X+3 
(\/Xe/£);&X-3< /(x)< &X + 3 

£ v GosCcufCont' Lùu — f(r\ 

X-»+» 7 W 

0^^ (Vxe/£) ; 2x-3</(x)<2x+3 

^ ^Dufôcjue^ Uuu — âx- 3 = +co 
^Cors lùu — /7 x ) = +<x> 

X—^+oo v 7 


^oiewt/ M,- dé d c/Wx 

fonction*' défùti*r 

/UMs-Xmu' CntMnXodCe^\ 

■Mr cjue- 

(VXd)}/*(*)< W 

'Ï8^/t'»H-X<'(X)= + 00=£> -^iW''V'(X)=+00 
-m—S Jiw-^(x)= oo 




C5Vo-V 


.üSyaf/V. 
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la continuité 




&b onsos : Ivuu —&x+3=-oo 

X—oo 


Alors lùu — /(x) =- co 

X—oo 

m v cvv Moyvt/Cotvy cju€r g e&ts Constwuie' e*s x o -0 

J^y. lùu—f>(r\ = lùu -£ 

X -» 0 < ^ 7 x —>0 /■/- 


/(X) 


= £24<— 
X-»0 

*A/ 

&x+ îsUlX 

/ • 

— - 

X 

X —> o 

xfa + 3s ^ x ) 


\ » / 

/ • 

= (jlUJL— 

1 

X —► 0 

P ^ si/*x 

1 

X 

"5 



■f est con&nu.C' e*s x 0 
^ ^ stud&Wdivi' *4ir 

-Jvi m-/(x)=/(k 0 ) 


££ fuiscju.e- !g$çg<$)=g{ 0) 

Alors g coH/UmAO- eus X 0 =0 

Montrons Cju* : V*€].!;*<*,[; _JL_ <^(X) 

V’coprw réUM%v(Â cffr Ceo cjue&fcïon/ 1 /\S 

C*^: (\/Xe/£.);&X-3< /*(x)< &X + 3 

<5^ ^Ct^tlOiArÙù^/ 

\/Xe]-|.j + a)[i 2x-3< /(x)< 2x+3 

A€ ]-f-> +00 [ 

0/t- a^: VX£]-|î+a)[jSx-3</(x)<âx+3 

v*«]^j âàr<^<ë^ 

£W: 

ÇswCotvCon* dùu — o (x) 

X-M-œ c?v 7 


Ctsl-^Ù* -—— = -/üu_ JÇl-_L 

x - +œ £x +3 *-+<» Sx ■ e 


;t __ _ si 
— - — 
:c^\£L^ v ci c 

âXo^yaSl oK~i 
o-—jàjJ 14Û\ 




































€/t/ J/Ùu _ Si. — Ia au X 1 

X -> + ® &X-3 “x-M-œ g x " S 


DohsO; d’cprèés JÜes ishéosente gertsdaMHC, 

Ai>“ 1 


x^^( x ) = Y 


EXERCICE 49 


"tasétecLUs de, VxxAvccfconA' ^UAÀoyfxsn/ts- eidsd/- isotsê>C&asns 
de, VTMÀscdùoM dtu^ie- -fonsdlons -f 


2 

(On, fose, /(x)=^L±1 

X 2 +£ 


( \ I v bn, ^uA/ddsovn/t/ Jiey -OcuséCesix^c 
de/ v-aeiscd/isOM de, ~f éth-dùA/ 
des ^ 4 ùgn& de /(x) 

[Ï1 v bn' ^uddUaAit,(scuSCecwu 

des v-aASucoUoné' des / 
dét&IAMÀVMA/ cl, Ms S). 


X 

-û? -1 0 1 +a > 

/te 

+ 

*T" 

“ 

/(X) 

+ Û? 

/ 

Â 

+ a? 

\ 


1 

-a? -co 

î 


m v boiA/g Sa, sed/rio-ttsofis de- -f^tcAsd-’idtevvasCOes [Ojl[ 
cw Monstres cjcte- g asdnfMs stne- -fons/tions réciproque, g 
défdUes ^tuAs u*ns irtstesSYcoCCe- J~ às ddté\*ni+teis 

£>*, VéÙAsUÛHeA/g \x) 'fot/r tbcds xecT. 


CORRECTION 


P~]y brigue, de- /(x) 

SuM -d’àrtéhV'c*dCe ] _ cd \ -1 [ 

(ÔHs ou / eeds h^ùypo/'ees paAs- -Mes t't 


(Dru ou 

y&UAs ]-0O5-l[ 

VoH/C VXe]-®j-l[î /‘(x)> 1 
&t- pufscjne 1>0 

A Uns |Vxe]-co;-l[; /'(x)>0 


'eésC 1 


X 

-a? -1 


+ a? 

/(*) 

A 

A\ 

A\\ 

1 '■ '• \ î 

d fs*/» 


l|/(x)>o 




— • V-* 
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la continuité 




Sur 0’jouter vceéCe~^- l$l[ 
(Ore eu eid/ ^oufte lyvidetiAc 
hucuxiuiouCe deE«4uAc~^- 151 [^ 

Vono VXe]-l;l[ 5 /(x)<-l 
Et puisque' -l<o 

Alors VXe]-l;l[ >/(x)<o 

'ÏÈ SuA' _J!d inter vcuCCe Jl j+®[ 
(Dru ou / ~eet mùteoree^par 1 
Voue VXe]lj+oo[j /(x)>l 
Ests puisque^ 1 > 0 
Alors \/Xe]l;+oo[ $ /(x)>0 


— f e4t ^cune v-cddu/u Ufcum'Mote 
c/e / /(0)=-f 


X 

4 0 1 


m 

-1 

A /A 

/ F; \ / / \ 
—a? ' v / -a? 

w • i\v 



fVXe 

-œ;-l[u]lj+w[;/(x)>0 

1 VXe 

1 

NJ» 

M 

NJ» 

A 

® 

A 

o 


© v VdteAAnùieoM ou et i> 

Onu ou -iûu— /“(x) = Q/ ^ 2+1 _ Jü*_ _ a 

X-^+œ w X-^+oo x 2 +t X-*+œ ^2 “ 

Et d’ooprey ~Jde tcué>Ce<uou de Trc&ùcttîlouï' de E 
Oku ou J'Ùm _ /7x) = 1 

X—>+oo ' vV/ 

Voieo 


Co= 1 


^ a 'f(°)=-$Ar=£ 

Ets d'otprey -£e tcu&Cecutu de ’lrcfAÀ^ütVour deE 
O tu eu /"(O) = -1 


PoHsC - - = -1 



/( X )<0 


X 

1 +œ 

/(*) 

+œ 

A 

/A 
• / / ^ 

! V i* 

1 

f(x)>0 


,pourtout Xe]-ooj-l[u]-l jl[u]lj+oo[ 











































































(D «ot/v (Du, a, g e&t 

con&ntie' 

e?t ^tt'ù/yté*fre*i/t' <J&c^oiéé*x*p ; të' 
*44AAs^é ,i 'iwtéA/xrotsCCe/ [o$l[ 
VonsO g otsc/»te& ^cc+t&- 
•foiKÏ&otv r&oijynocjtcerg' 1 
dSfCnsces ^4MAs 
JT t&C (jeter j =£([<>; i[) 


Si/ g eéi-ame- fonnsUon, 

Cofrtûvue' &fs sAfowsteM&tvts 
Mofrotcner sUiSv uuv UvtùVx/cM^ i 

Mots, g cvclntied/~4W& 'foHàtùoyu 
t'écpprocjue*’ g~ l <=féfune- sWA> 

— iz îiidè^^cvCù/ 0(X) 


=]fer£ (*)’<§(o)] 

=]-»;-!] 


D&terHi*'m?/tr g~ x (x) 


$oiït/ xeiï, our oâerofu> I t&é cjue. 

ê(#)=« 


3£ AU'-fflsÙ' c/’OtsppCC'CjU&O' 

—£Sùl(~Clg&' cJ'ltAtr- 

ÏAirféWwCCer'fCfr' 
unie- -foiuÿtions 

CGH/tuŸyuer' ed/ *4faÀ<ÿbMuew{/\ 
J&croùGSccrtséé' 


O " 


<=>■ a 2 +i=*(a 2 -i) 

<^a 2 + i=x^.x 

,2 -Xu 2 = -X-l 


EouA, dStehwùiW/ g _1 (x) 
On- ^refre/ xcJ erf/ ofo 

ùfuAxyfLZ- ^MMÀrCjue- ye I 
i&C cjue- g[ÿ)=X 


r-H 


<=>ÿ 2 (l-X) = -X-l 
x —S- u 2 = -X-l 

l_x 


u 2 _ _X_+^_ 

3 "x-l 


—v 


a = jffr OÜ «-< 


X+l 


X-l 


Or ^e[o;l[ 


*“■ 3 -J|fr 



Dow 


(\/Xej)ig-\*.)= 


X+l 


X-l 






CSVs*A 


ZïïÿârZS 
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EXERCICE 50 


5oit f •fotuction' JëfiïHu>^ia\' fît -pa>^\ 

Œ) V et"*- CsCt/CCst/isC&is — /(X) 

X—► - ® 


9>~ MortfoeAs qu&- four touér /y 


oru ou 




fcX-1 


G~ &*fr- déduire Uu^ / (x) 

X-> + 00 v 7 

© v SsthucUeA/ -dloo c^ndiiruuÀ^te^ 
de- / <? / 


"f (x)—\/x + X+1 - &X j X <0 
< i f (x)=^^; xe]o-,i[ 


CORRECTION 


©v <*^C«xCcwCotM' /(x) ^&A^fifrJ*reMj3Ca<e^ 

^ (x)=(Vx 2 + x + i -ex) fi^Vx 2 + x + i= + co 


= + 00 


X-+-00 

-/««_ -&X =+00 

» X-*-a> 

fcx-i 


h* Monstroni' <ju& : V X e]l ;+co[ ; /(x) ^ 

5c^ A cjl j+co£ 

0* &cwt> cju& : -l^CoSTTX^l 

-l^CQS 71X^1 -s—r* & + CQS7TX ^ +1 &X-l^£,X + CQS7tX^&X + l 


(VXeyK.) j -l^cosx^l 


' N -- 1 

^^ & + CQS7CX^3 ©i' 2fX-l^âX + CQ57TX^&X +1 

I ^>|eiax + co SIt x>ax-i 


_£X+C0571X_ > &X-1 
&+CQS7TX x 3 

f(x)>^bl 

£>c?^: Vxe]lj+<»[ ?/(x)> 

C>~ Védu/son* Aùm _ -f (xi) 

X -^+oo ' v ' 

D’coprer -Jlvr cjueétlobu fréôédetdé 
: Vxe]l;+œ[;/(x)> M=i 


^oiadr Mr eit tr deiuK 
•fonéfconi' défùtier 

întcfyV'cvCCe' I 
-tedd Cjue^ 

(VXfil);/*(*)< W 
'Is dû»i~Ar(x)= + co=$> -M*h-'*\)'(k) = +cd 
| =oo 3 ^» dwn~ Ao (x)= oo 
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CSVs*A 


^Â\ârZÏ 
































































êi puisque : =+c0 

;4[ors J; 

x- 

0 v 5^0/ conÂmiUê de -f e*\/ x o = o 

isr hô= hr (* 2+x+1 - êx ) 


(X) = + 00 

X-»+œ v 7 


-Jam^ /(x) = — ■Id/ttL-' /(x)=/(x 0 ) 
X->Xo A-*-*- 

*<*. x>^„ 

ACors F conïUmies e*tr *, 


= 1 


-i«w_/ (x)= J'àu— & + X-& 

x-o+ r ^' x-o+ 3(X-1) 

.1 

~ 3 

/(0)= V 0 2 + 0+1 -&x0 = 1 


o 


(> 






^ fute<ju+ ^^/(x)=/(0) 


=4^ 




Sÿ.^jK,*U^ 

Jt i. 


Gonptuvtsue' air o àr gou^oho' 

0r 

ACors F iveri/fa* otrO o/ droite 

C<>vvoCt4/si<>yt/ 


F n/edr 'fxw conFuy/uC' e*tr O. 


dùi coninuvvte de f m 1 

«-<*— -iûu_^(x)= -iüw— A +fl-fl 

•** *->l _ 7W »->l" 3fx_f) 


ffS* X-» 1+ 

IS 


3(X-1) 

. jL (x-i)(x+&) 

x-1- 3(X-1) 

x-»r 3 
=1 

J/Ùju-—. F(X) = t*X+C0S7lX 
X^l+ X—► 1 + &+CQS71X 

=1 

/(1) = 1 





105 


la continuité 




































la continuité 




èt ^uiscju* lùfc /(X)=iù« F /(*)=/( 1) 
ftùors -f est contenues eus 1 


EXERCICE 51 


Soigné/ ~f et g doter •foïKÿfacnr défunier paAs deuM' courBey 

ci/- dessous, repréerndéer dcwysU*vJiepèry orthonormé (0,u f J) 
oôci' 'forw/tèons -f ett définies ontervcuCfe ]-oo \ -1] 

et Jd fonction/ g dédinUs^-uAs -t ’ùdet^cdùs ]& ; 

CD v Donnergrapftisyueme+id/ /(-î) >/(-£)> B( 5 ) et g( 4 ) 

[Q^Défomimer gof 1 ])*£ fau-gof(x) 

0v as„ ddontfer cjue-:{^ Xé\-oo\- 1])5 /*(x)€]&;<£] 

Montrer <jue- -pour ~tour reéty ou et B> teCy cjucs ou<B^-l 
on, ou: go/(&) >go /(b) 

O* Ô+u déduites-Jéas Monotonies de gof^4ay]-co ; - 1 ] 

®v Montrer cjue-d/éhuscMhn/ go / r (x) = — admet MmysïoUdfons 













































































































































«* 

) 































\ 





1 

(Cf) 






21 



\ 













î) 




V 



-10 

9 

8 

7 j 

0 

5 

4 -3 

2 -1 


\ 2 

3 ‘ 


> <| 





CORRECTION 
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CSVs*A 





































{B^Graf^jummt,o» a,-. f(-l)*4 , /(- 2 ) = 3 ,g( 5 )=l ,g(4) = 0 

fcs A*M êïtT^(*)=+® 

©vO^Wmony: 5o/([_2;_l])^ Üu-go/(x) 

t^£V([-2;-l])=g(/([-2;-l])) 

= £fl/(-2);/(-i)]) 

-5([3î<]) 

=[S(<0;5(3)] 

=[o;i] 

i«r fe^ 5 °^( x ) = fes 5 (/W) 

pose i = /(x) 


•f e&t Cvyvtmue- 
croiwarite' AuAs 


^ confowu&' 

JJoroiMAxnte' 
sMAf [ 3 >^] 


St X ->-co 
^Cors t->& + 


Cav /(x) = 2 «£/‘(2)>0 


2)0(10 é^g°/(x) = ^g(/(x)) 


= Cuu _ 

= +CO 


0* 0/ v uHorithowir cjue : (V£e]-co;- !])i /(x)€]e;^] 
/(>aS-l])=]^/(x);/(-l)] 

=]«;<] 

Et par suite 
(V*e]-«;-l] )î/(x)e]â;^] 

bv uttonthowr cjae pour tout réels 
a e£ b tel cjue G/<b<-l 
OU/ O/: gof(cu)>gof(]o) 


y^cuffùl cJ’OppCùcjU&lS 

c/'utir 

ï^léWoMe'^a^ 
uune- -foMytiéons 

ooyvtuŸyu&- stiJsiÀrfyt&newt/ 
Jecroissczrt/te' 


£>oi&ït a et b Jeux réels tel c/ue û/<b<-l 


^<b^>/(Q/)</(b) 

=>g{m)> 8 {m) 


t e^t croisante' 


g eït JécroiMAMvU' 




— • V-* 
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b) 

c.<Z ^monotonie Je go/ sur ]-«;-!] 

J)'après ù. résultat Je la question precedente 7 on a pour tout 
réels a et !p tel que û/<b^-l 
0/<b =^go/(Q / ) > go/([,) 

Donc gof est strictement décroissante sur ]-ûo;-1] 

(Â}« ttonAonfr que ['équation < g°/(x) = -^- ac/wet une solution 
unique oc ]-£;-1[ 

contmwdéde go / sur [-&;-l] 

El On œ f est continue sur [-2;-i] 

est continue Sur [3; 4] 


Si' 


M- eds con/t<rt*u€' sôuAs I 
Ifi e&ts COH/tîfHrlUs J 

>«-(I)cJ 
\ /Cors 

-T^o M- eds continue' 
s&ufo I 


Su -f esh-Mstte- Ponction' 

CX)ntùnuiC' et/séfcrtet&nt&nfts 

toonotbK&’~ 4 U/u I , ouCors : 
(%e/(I))(3!Xél);/(*)=#- 


Donc go/ est continue sur [_&;_l] 
ÇalcuLonfr go/^fy et go /(-l) 

f(-à)=g(/(-i>)ygo)=i 

H5°^(-i)=5(/(-i))=500=o 

Coyucéueùon^ï 


[m-g 0 ^^ continue sur 
Orv a < *^5°A-l)<^-<5°/(-2) 

iwg°t strictement décroissante Sur [-2;-i] 

/hùisi d'après le ihéorètve des Valeurs interméJiQ\rcs , 
[équation/ go/(x) = î. admet une Solution unique oc ]-&;-![ 
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EXERCICE 1 





































































EXERCICE 5 



m 



la continuité 
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EXERCICE 8 


Soit i -du- -fouettons définie .y+t/u /R 

m= ^A- 3 x. + i) > f 

X-7 


pcVo : 


/(*)=- 


Cos 


(H 


x-f 


, x<f 


l/o>—f- 

m v ètudwv-JLco- condùnuiôté de / <a£ droite- et oo galoche- 

dû. -point X 0 -\ 

PH eet>- eCCe- conduteue- e+u X Q =1 


v CcuCcwCeA- -f(-x) ed--dlnu- /(x) 

X—>-® v ' X->+oo 


EXERCICE 9 


QôtnpUdieA' -dey deux ex^reééiony ^écùnrcondey : 


À-= 


mwôm Q = ^nJli^Æl 


4 lûWsujW ’ 


EXERCICE 10 


CcoCctoCeu -dey-dùnutey ^yubroondey : 

^u JzE , L- s-W+iox+n 

X—>0 séîrftsx x—>7 x^—^5"«x+4- 

^j 'lï+t&nx + V 1 +utiiOK -& 


X->0 


EXERCICE il 


CcoCcuddo- -dey-dômÿtey ^fw<ondey : 
\l3d-Zx-1 -'J-K-l 

X—> + 00 X—> + 00 yjX— 1 

-JüH—x-yp^JÏK 

X->+a> 


EXERaCE 12 


1 112 
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IEXERCICE 17l 


Mon/fo'&u <jite cbcocunte des é^u^cdi^HS-suéoox-ndea' ctdwef 
oul. tooïné' ^u-ne- Cus-tion- ^eu/y^C- 'inrtevooyCCe I 

(I]vx 4 +âx 3 -5x+f=0 &t- l=] 0 ;f[ 

GEL 2 co.sx=x ef I=Jo^[ 

ŒWx=Co*< et 1 = ] 0 >t[ 

0vx 3 -Vx-3x+f=O et l=] 0 ;f[ 




\f(x)- V2x+3-Vx+M ,**3 
/ Jtou -foulions définie' -va/y : < Vx+f +Vx -2 _3 

I f(3>4 

Mon/trer cjcce f est coui/tduce- ers x a =3 



Soif / —-^o- fonx/tion/ définie'p>cOy : \fd)= X- VX-2 > x ^3 

r |/(x)=X-f+ >JT^K }X<3 

[TL Véte/iminie^ Vf -M emenrbte de définition/ dei. 

[31 «/ CodccoCe/y diesdtnû/àe*' de -f ouex borne*'de. Vf 

[3] Mo titrer <jue- / conivrytue- ^*ttV Ht. 

(Tlv Soif g dlvt' restriction/ de i ^uh< dfin/te/yvaXCe I =]3;+<r>[ 

a/*,Montre^/ cjue~ g codntef uotte fonction/ réciproejue^ 
définie su/y>un- in/t&wctiCe' <T d dete\nnfnei '. 
h-v Véterncéne^/g~^(x) , -pou/y tou/t xe<J. 




[f(x)~ V2x+3-Vx+M 9 x±3 

Soif i-fou fonvfion' définie' -pa/y : < Vx+f +Vx -2 -3 

1 /(s>4 

Mon/trer ejete 1 est contfruie- ers x 0 -3 






































































Soit f d<x- fousdions définies pati* : /(x)= \jx}+K 
fï~] v /)^fevwk^/ Vf ds* erusenrdfe- de. définidéoru de- f 
f£~L Montrer que* f conACnues ^euA^Vf 

[3] y Ca^ca^ev : 

— f(x) J disHi— • disHi~ /(*) —&W— 

X-»+œ ’ X->+oo X ’ x->-<» X-»-œ X 

’ ejcuadicn /(x)= x ccdnret *urie- 

^ïoClùtisOtis oC* **0nA/dl > isns'téArV-CvCCes ]1 }&[ 

SoiÀ> g dloir redrlcdisoits de- f ^und’ ide/rodCe* I =]-co ;-?[ 
cw Montres^ que pour tout- x ettq de- 1 : x < ^ 

E>„ Montrer que g ouduf&t *une- fonctions réciproque 
définie- süiAs^unr ind&uv-crCCe <Tci deitenminen 
o a/D dt&nninek' g~\x) > -poun ~tont xetT 


EXERCICE 22 


SzVcu coude dotwteê- cis-deéeouy rqprése/dë- uute fondCon- -f 
définie^ ^uAsd ’énitervadCe [- 4 j &] 

m v a/v Dotvnei -de* txdCeccu- 

de* vxtricùtions de*f 
b* oCcc* fondions f ert - eCCe~ 
c^ndintie ^u/u 4>&J 

© * Oov- Montrer que- d’équrùtions /(x) = 0 
asdurdsicnC- uutiqite* cotations oc 

*-mAs ~d- i-nd-esnyctsC-Ces J—^ 

&v Donneï- utn* encccdf eurent de- oc- 
d’ctsHyofidudes 1 

O-v &tvcdieAsde* soigne- de- /(x) 
s-aui- _ds isndenxrcf/tCes [—f 















\ 2 



\ ; 

L4 


V 0 

/ * 






1 Montrer que- dééqu-ccrtion* /(x) =^~ ocdn/ed- sune umique 
s4oCtsüUr>ns p ^ruX- d-iadeAsyouCCe [-/;&] &t que ]<*>j1[ 


EXERCICE 23 




la continuité 
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Soi/fc /—(Je -fozecJeote Jéfènte^MOe P=/£\{1} ^>cvc : /(x) = ^ & 

[T] v d&teAsrt/i'/feà/ -Jefr Jeu*. reéJ& ce- et B -téJJ 

(yx€py,-f(x) = &+-JLj- 

(T1 y l r )&tei'Wfi*/eî/^ée4' -JJmiJe* Je- / ccce*^ l>or//e* Je- V 

~uJXJi4<cnt JJc -forwe -Jet- -^Ctes ceJafJeé-^JétechccffeAe : 

SCe sé&né' de vc^ècJien^ Je Cce -fozpcécoz* / 

5^- sHgne- Je /(x) 

c-/v &Se* ^oCmJComO' Je ineju,cëtion'\ /(x) ^ 3 


EXERCICE 24 



(T) v CaJccJ&e j(e4'Jùmvte&-4wivcuJe* : 

-Jènu-f (x) £ V —lètH— /(X) 

X->-œ X—>+oo 

c-v _JW~- /(x) y -JwHr-* /(x) 

x->r x->/+ 

GOv OcvCoueie^- (/(x)-x) _^h--(/(x)-x) 


(3]v^^t>t/<^2 e^usJzbns /(x)=0 

[4~b éÀÂAsJie>v-U aigrie. Je /(x) , ^uèi^cc^J -Je* vaJeukr J&x 


v Vontfekj grct^fUtjue+tresiJ , Je noftrjre Je -*cUJton* Je 
_J ’étjuasUoze /(x) = /#/ ( Ji&cuteV ^euvoemté -Je*' veJJiA* Je tj) 























































